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ILLVSTRISSIMI
PATRES

R Freor quin veltns aun-
A bus,Paues Amplifscon-
fona hge numerora con-
genes diflonare videa-
tur : at Inpumerts mentis
innumeram numerorum fenemdeben
quis deneget? Arenas mans, ftellarum
numerum , muss exagonr mulutudi-
nem exammnandam contemneré, dum
veflra hfus humanitan infimtum me-
urtmimme dubitaur. Fronu nunquam
mchor fuccetut fudor, calamus potiont
nunquam vndawt atramento, co quod
veltro nomint, meo veluti pumini con-
fecratur . Ha mex quaqua fine, inte-
grntans fradtiones , quia mimma funt
quanutats . ipfum munus exile proh-
tentur, quia vero i fingubs difpofi-
o tonibus




tionibus infinitz eolliguntur , veftre
non minus humanitats , quam obfe-
uij mei numerant argumenta. Ve-
&er labor eft, Patres [lluftrifs. dum
meis lucubrationibus munificentifsimo
imperio laboraftis : vefter, inquam, la-
bor eft, cui veftri cztus, noftrique f-
culi Apollo amplifsime lucis impen-
dium erogauit. Spinofa hxc Mathe-
feos dumeta e rigidis acutifsima artis
{pinis verecundiz mez rofas colletturi
refpicere ne dedignemini. Valete.

Illuftrifs. DD. VV.

Seruus humillimus
Petrus Mengolus .

Ve Lditanti mibiperfape’ Arebis
medis parabols Quadraty.
Yam , propterquam infinita
triangula in continu? quam
NGBS drupla proportione exiffen-
¥a certos limstes quantitatis non excedunt ;
occurrit vniner(alss la Qwadratura esufdem
arguments occafione 2 Geometris demifirata ,
quamagnitudines infinitacontinnam quamli-
bet proportionem maioris snaqualitatts pofe
Jidentes in prafinitas homogeneas quantitates
colliguntur .~ Admirabile fane T beorema :
cuius contemplatione in eam quaflionem inds.
Gus fum , wtrum magnisudines ea quacungs
bege difpofita , vt aliqua pofirt affumi minor
qualibet propofisa, vel vt deficientes in infini-
Tum ewanefcant , infinite compofite omnem
propofisam quantitatem valeans [uperare.,
11 buinfmods caufa experimentis Aritbme-
ticas fractiones tétare agrefus, eas ita difpofui,
vt ingulas vnitates fingulss posivnitatem nu-
meris
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wmieris denominarem n qua quidem difpofitio-
ne [umi poresimagnitudo minor qualibet afsi-
gnata , €5 propterea ipfa magnitisdines ad
ordinis incrementum quantitate decrefcentes
ininfinitum enane[cuns .

Caufam igitur sn affumpta difpolisionis ter-
minis proponens quaredam , Virum vnitates
denominata fingulis numerss poft wnitatem
ininfinitum difpofita , €5° aggregatsinfinitam
aliquam , vel finizam componerent exteufio-
nem . Pro finita extenfione refpondendum
widcbatur; quod numsrorsum, €5 fraltiontim
contraria fint poteflates ,numerorum qudem
in multsplscatione , qua magnitudines verfus
infinitum progrediwntur , fractionnm vero in
diuifione , qua res ad ipfa indim(ibiliareducs-
twr:aggregati autem numers [uperant quam-
libes propofitam quantitaté; ergo 4 contrario
[enfu aggregata fractiones non videntur poffe
quamlibet propofita magnitudinem excedere o
Hoc [ophs{ma toto feremenfe fust expecdatios

s

nis argumentum ,quod pro hac parte Geome-
tricam incaw(a ferre poffem fententiam: arqui
dum proceflum demifirationis examino , iudi-
cium in alterius partss faworem conuertitur .
Ea¢itratio, quiain propofitis fractionibus
aquales magnitudines numers Arithmetice
difpofitis denominantur , €5 propterea tres
confequentes, vipote 4,B,C, , p -
[unt Harmonice difpofita,€8° . .
A, adC,eamdem habet pro- * R
portionem, quam exceffus, A, B, ad excefium
B,C :est autem A, mator C; ergo exceflus
A, B,maior efiexcefub,C ;65 aggregainm
A, C ,maus duplo B;€5° aggreatum ex ter-
nis A, B, C,maius triplo medis B. Hoc
igitur argumento fralones in propofita di-
fpofisione wmpta terna 4 prima funt maores
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sriplis medijs: €5 medie funt vnitates denga

minata numeris aternarso mmltsplicatss ; , ;

2,15 €5 earumdem triple funt 1,7, 55 1,

que codem , quo [upra argwmento terna [wns
ma-



maiores triplis medijs. Ergo frationes propo-
s difpofitionis affumpta totidens femper [e-
CURAUN BUMEY S Proportionis continug [ubtri.
Ple3,9: 27,8 1, fingulas vnitates excedune,
Poffunt autém [ums, pro quostis afiiznato
BUMET0 , Lotidem 1n continua proportione  fub-~
tripla numeri 4 ternario, juxtd qguorum ag-
gregatum [umpts fractiones difpofitionss pro-
pofita spfun afsignatam numerum [operabiss
Ergo propofite [fractones in infinstum difpo-
[ita, 5 aggregata snfinstam extenfionem vae
lent implere .

it exempli gratia numerys afsignatys 4.
€ [umantur 4 ternario quatuor contmue
proportionalessn [nbiripla 3,9, 27,81, quo=
T [urnima 1 20: gstur Jumpta fractionesin
multitudine numers 120 (uperant afsigna-
tumuumerum 4;nam tres prime fuperant tri.
Plum ;| videlicet wnitatem ; notien deinceps
jupcmmtr.iplum aggregats ; %, X widelices
RErEgAtum = 3,5 5 fed bmisfmodi aggrega-
tam [uperat wnitatem, vt ofiendy ergo nonens
dreinceps (uperant wnitatem: &9* propter cam-

: dem

dem demonslrationem 27, €5° 81 [ubfequen-
tes fingulas unitates excedunt . ‘ Q

Hinc duo Corollaria procefere . Primum,
quod eadem difpofitio 4 quucungue ordinetur
principso in infinitum extendityir 5 vEpote fi
difpofitaram fractionum prima fit; , €9 alis
desnceps adbuc ipfam difpofitionem propofitum
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quemuis numerum [uperare pofie : finitum
enim ¢St aggregatum ex ijs, qua funt omifla
1,%,2, €9 fimtiabinfinsto fubfiractio finitum
relinguere non potest. '
lterum , quod infinitarum fractionum
difpofitto, in qua [ingula vnitates a fingulis
numeris Arithmetice proportionaltbus deno-
minaniur , pariter in infivitum extenasiur .
Frat buinfmodi difpcfitio A, cuius primam
fraé?tonem derominet numerus B, €5° eafcg/-
us Arithmetice proportionalinm fit C & (16
[ingulss fractiombus _dz/poﬁmm; A, ab godsyy
principso fiat difpofitio D, fracticnusm, in gui-
bus vnitaves denominantur omnibus nuiner;s
o o 4 B.



A B2,
D C;.

aB. Quia primi denominatores in difpofitio-
mbus A, D, funt aquales, alter minor eft
quam vt ad alternm eamdem babeat propor-
tisnem, quam C , ad vnitatem ; €9° colligendo
Jrensndus in difpofitione A, minor eft quamve
ad jccundism in difpafitione D, ecamidem ha-
beat ; roportionem: (unt autem fractiones sum-
dem habentes numeratoremin reciproca pros
portione denominatorum; ergo prima., [ecun=
da, €5 [inguladesnceps fractiones difpofitionis
D, [unt minores quam vt ad primem., [ecun-
dam , € [ingulas deinceps difpofitsonis A,
eamdem babeant preportionem quamC , ad
vmtatem; €3 colligendo, tota difpofitio D, mi-
nor et quam vt ad toram difpofitionem A,
ecamdem babeat proportionews, quam C, ad
vaitaters . [gitur liextenfionis A ,quantitas
afsignatur ; et1am ewfdem extenfionss multi-

plam [ecundmwm numerum C,quantstatem ne.

cefSe eft afssgnari, qus infinita extenfione O, (it
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maior; quod eff abfurdum , Evgoextenfioin-
finitarii fradtionis difpofitionis A, eft infinita.

Dimifsis igitur hifce dijpofitionibus quan-
titatis turifdictionem [uperantibus , eamdem
contemplatonem inSlituere caps de fractioni-
bus , sn quibus vnitates a numeris triangulis
denomnantur ; an videlicet 1pfa etiam qua-
draturam excluderent , an potius paterentur :
Faélisergo de morecalculss , €5 inStruéia de-
monfiratione , inueni difpofitsomss buinfmodi
quadraturam efle vniiatem:

2]

Vhaitates denomi-
patz triargulis
que aggrrgatE
a prima funt,

quid aggregata quotlibet & prima [unt squas
les numero multitudinis ipfarum derominato
per numernm binario matorem , €5 prepterea
[femper wnitate funt minores o defedln , qus
iuxts mulutudinis additarum fractionum
incrementum infva qualibet afsignatam ma-
gnitudin? dvmnuitur €5 ininfimitss enanefcit.

Pratereaineadem difpofitione bina [umpta
pofi vmitatem [ingularum ab unitate funt di-
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midia: ergo dinidendo , omnes poit wnitatem,
wnitati funt aquales.

T andem fi cinfdem difpofitionis fractiones
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totidem [umantur deinceps [ecandum numea
r0s proportionss continue [uvdupla 4 binario
videlicet 2,4, 8,€9°c.ag :regats funt in con-
tinue dupla proportione ; atqui magnitudines
dupla proportionis aggregate infinsta [unt
aquales duplo prima, cumsn nofiro caf prima
Jot dimnidsnm vnitatss ergo propofits fractio-
nes aggregatainfinita funt aquales vnitati.

Hunfmods [unt , qua in primo pmﬁntis
opufculslibro demonsiram de fractiombus, in
guibns vnitates denominantur planis omnis
nwmerorum ab <unitate : quia enim [inguls
triangsli numers fingwlorum buin/mods pla-
norum [unt dymidi , propter reciprocam pros

por-

1 3 3 4 5 67

1
2 3

oy ¥lm

wlr ol
alw 5l=
u
)

portionew: [ingule frectiones s in quibus vni-
tates denominartur triangulis duple funt fin-
gularum , 1 qut.bus dencmmantur p.anis; €°
1deo vtrigue difpefitient cadom conueninnt de-
monfirationes .

Ab buus fradionum difpofitionis contem-
semplatione falicater expeditus ,ad altam pro-
gredebar difpefitioncm ,in gua fingulavnsta-
tes nnmerts c]uadmtis denominantur . Hace
[peciilatio frudlus quidem laboris rependit,
nondismtemen effecta eft foluendo, fedingeny
ditioris peflulas adminiculum 5 vt practfam
difpofitscnis, quam mibimetipfi propofiss, fum-
mam Valeat repertare.

Pro frudiihus hatetur hutus opufculi Theo:
renaata, ea pracipuc, qua in primo libro de-
monfirantur , € praserea [equentes propo=

ittones videlicet .

1. Vuitates denominata compofitis ex qua.
dratis



dratis ab vnitate, €5° Lateribus eorwmdem, die
[pofita ininfinitun, €5° aggregata [unt aqua-
les vnitatia

Quadrati 1 4 9 16 25
Latera 1 2 3 4 5
Compofiti 2 6 12 20 30
Vaitates ',;nrfmi. 3 N 1 1 «
NALL COM OIS 2 6 11 Ee) 30

Conflat enim , g0l fingula fractiones hu-
infce difpofitionss congruiir fingulis in quibus
wastates denominaninr planis omniwm nume-
rorum ab vnitate.

2. Vuitates denominata compofitis 5 ex

wadratis abunitate, (5" lateribus eornmdem
duplis , difpofita in infinitum , €5 aggregata
[ont aquales

Ouadrati 1 4 9 16 25 36
Laterisdupli 2 4 6 & io 12
Compofiti 3 & 15 24 35 48
AGkprir ol S S S S S

Quia fingnls, qus [wmuntur alterns a prima,

congruunt [ingulis , qua denominantur planis
omminm

omminm imparium ab vuitate €5 ideo [unt
aquales?, Alternavero a fccusdacengruunt
[ingulis , qua acncmivantur planis cmnium
partum d bimario | €5 propterea [umt aquales
2. Ergo collsgendo , cmmes funt aguales .

3. Vantates deviemmata compofitis ex qua-
dratis ab umtate , €5 lateribus cornmdem
traplss difpofita 1n 1wfimitum , € aggregata

Junt aquales 5.

Quadrati 1 4 9 16 ‘a5
Laternmiriph 3 6 9 12 1y
Compofits 4 10 18 28 4o
Vo tates & nomi- 1 i 2 Iz b
pate com, ofits. s 10 18 28 s

Qusafumpta a prima binis relicliscongruung
Vnitatibus,qua denowsnantur planis numero-
rum Arvithmetice difpofitornm b nitate cig
exce[u 3,65 propierea aggregatainfinita funt
aquales- : Sumpta autem a fecunda binis rels-
Ciscongruunt < nmitatibus,quadenominantur
planis Aritkmetice difpofitorum a 2, cum eodé
exceffv 3, €5 [unt aquales ;s Refiduatandem
comgruunt vmitatibus , qua demomnaniur
planis



planis  Arithmetice difpofitorum & 3. cum
eodem exceffn 3, €6 ideo funt aytiales 5.
Evrgoomnes equales [unt aggregats 1ia v
delicet ..

Et aliabuin[modi T heoremiat a,eadem pa-
viter methodo demonfiraus .

Adpropofstam ergo Q uaflionéredeo ,cuinss
plura capitacontrarias vl oftends, meventuy
[ententias. [STorum aiiem duo [slumodo in
hoc opufculo mibi videor abfoluiffe; alterumde
ﬁ‘aﬁionibm ,inquibus vritales denominantur
produdlis numerorum Arithmeticé difpofito-
yum ; alternm deijs, in quibus differentia di-
[pofitorum quomodolibes numerori corvmdem
produciis denominantur : praterea eadem in
Geometricis quantitatibus demonfirars poffe
indicaui, preia [olumodd nominum inferpres
tatione, qus babetur in vltimis definitiontbus
libri tertij .

In afwmptis antem capitibus quid queftio-
nire[pondendum [it, e [equentibus vna{quife
que poreris sudicare.

NOV &
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QVADRATVRE
ARITHMETICA

SEV
De Additione Fra&ionum.
LIBER PRIMVS.

In quo traftatur de Fractiontbus, quarum
{unt denominatores numert plant.
Principales Additioncs habencur 1n Pro-
pofitionibus huiuslibri 7. 8. 13.23. 37.
Quadraturz vero in Propoli-
tionibus 17, 26, 4c.

DEFINITIONES

I.

@:}j’frentiam duarwm magnitudinum, Guan-
db prima excedit (ecundam,vace, exce[fum
prima €5 fecunda.

11,

Quands verd primadeficit 4 fecunda, voco,

dejectum prima, €5 fecunda.
A Simia



2 Noae Quadrature
111,
Similes differentias, voco , tum excefsus, tum
defectusinter [e.
1V.
Difsimiles vero exse[fus defecibus.
\"

L]

Magnitudines Arithmetice difpofitas, voco,
quarum ([umptis continne bints quibusli-
bet ) differentia fimiles antecedentinm , €5
confequentium [unt aquales .

Magnitudines Harmonice difpofitas, voco,
guarum ( [smptis continne ternis quibuf-
libet) prima [e babet ad tertsam , vt diffe.
rentia prima, €5 [ecunda ad fimslem diffe.
rentiam [ecunda, €5 tertia.

Praterea fuppono LeSorem informatum efle deijs,qua
in Quinto, Septimo, Otauo, & Nono libris Elemen-
torum Euclidis traduntur, quoad capefcendas de-
monfirationes. Nam, quoad ipfas propofitiones, &
praxim numerofam, fufficit memoriz mandafle pra.

cepta logifticx Fraionum, quz paffim pencs Ari-
thmeticos leguntur.

Theo-

Arithmetice . 3
Theorema 1. Propofitio 1,

Trinm Arithmeticé difpofitorum planum [ub
extremis medium eft Harmonice inter pla-
na [ub (inguhss extremis, € medio .

A. 3. B. 5. C. 7.
D. 2.
H. 6. I 14.
E. 15. G. 21, F. 35.

rum differentia D, & planum extremornm

A G, fit G, plana verd [ub fingulis extres

mis, & medio A B, C B, fint E, F. Llico

quod G, medium eft Harmonice intct £,

F. Ex multiplicationibus D A, D C, pro-
ducantur H, 15 ergovt A,ad C,itacftHyad I: & quia
E,F, funtplanaBA,B C; crgoE,ad F, eftvtA,adC,
velve Hyadl: quoniam A, multiplicando B, C, produ-
cit E, G ; ergo A, multiplicando d:flerentiam B, C, pro-
ducit Gmilem differentiam E, G ; & multiplicando D,
producic H; eft autem D, differentia B, C; agoH, eft
differentia E, G, fimilis differentiz B, C, vel differenti¢
A, B: Similiter demonftrabimus quod I, et differentia
G, F, fimilis differectiz A, B,vel E, G : erigo E,ad F,eft
vt differentia E, G,ad fimilem differcntiam G, F. Ergo
G, medium eft Harmonicé inter E,F. Quod crat de-
monftrandum.

%ht Avithmeticé difpofititres A, B,C, quo.

A 2 Theo-

Def.6.



Def. 6,

Del.s;

4 Noue Quadriture
Theorema 2. Propof. 2.

T rium Harmonice difpofitorum planum (b
extremsmediumeft Arithmetice inter pla.
na [ub fingulis extremis , (5" medso.

A. 3 B. 4. C. 6.
H, 1. I: 2.
D. 6.
E. 12, G. 18. F. 24.

Int Harmonice difpofititres A, B, C, & planum cx-
tremorum A C, fic G,y plana verd fub fingulis exres
mis,& medio A B, C B, fint E, F, Dico quod G, med:um
eft Arithmeticé inter E, F. Sint H, & 1, differentix fimis
les A,B,& B, Csergovt Ayad Cyiraelt H,ad I, & pro=
du&tum Al,elt ®quale produdto CH . Sit huiufinodi
produ&tum D: quoniam A, multiplicando B,C, pros
ducit E, G; ergo A, multiplicando differentiam, B> C
producit fimilem differentiam E, G; & multiplicando I,
producit Ds eft autem I, differentia B, C; ergo D, et dife
ferentia E, G, Gmilis differentie B, C, vel A, B: Simili=
ter demonftrabimus quod D eft differentia G, F, fimilis
differentiz A, B, vel E, G : ergo differentiz E, G, & G,
F,funt xquales, & fimiles. Ergo G, medium cft Ari

thmeticeinter E, F. Quod, &e¢.

DEFINITIO VII.

Vnam magnitudinem altera denominatam,

V0C0 , quamlibes fracionem, 1 qua vna
A

Arithmetice . ]
magnitudo Sat loco nwmeratoris , altera
wero locodenominatoris .

Theor. 3. Propol 3.

Eadem magnitudive tribus Harmonice difpo-
[itts denomnata finnt ractiones Arithmea

tice difpofita.

A. 1.
B. 3. C. 4 D. 6.
E.} F. 1, G :
H. 12, K. 18. L 24

Enominetur A, magnitudo tribus Harmonice di-
{pofitis B, C, D, vt fiant fra&iones E, F, G, Di«
co, quod E, F, G, funt Arithmeticé [difpofite. Ex mul
tiplicationibus C B, C D, BD, producantur H, I, K; cra
go, quia B, C, D, funt Harmonicé difpofiti, K, medius
eft Arithmeticé inter H,I: & quia I, K, funt produi
DC,DBsergol,ad K, eft vt C, ad Bf; & ex denomina-
tionc A, per C, & B, fiunt fraétiones F, & E; ergo vt C,
ad B,velvtI,ad K, ita et E, ad F : Similiter demonftra-
bimus,qudd vt K, ad H, ita cft F,ad G; ergo per conuer-
fionem rations,& exxquovt I, K, H, funt Arithmeticé
difpofiti, fic fractiones E, F, G, funt Arithmeticé difpo=
fite. Quod, &c- .

DEFINITIO VIII.
Defferentias; €9 plana in aliqua difpofitione |

V060



6 Nouz Quadrature

voco abfolute, differentias, €5° plana ma-
gristudinum ,que [unt continue confequen-
tesn illa difpofitsone , prima videlicet , €8°
Jecunda; fecunda, €9° tertia; €95° fic demnceps
vfque ad Vitimam , fi difpofite funt in ali-
quamultitudine; velin infinstum, (i difpo-
Jita concipiuntur infimie.

Theor. 4. Propof. 4.
Fallis duabus difpofitionibus , prima quidem

omninm numerorum ab vnitate , [ecunda
UEro 01BIIN A BUIKET OY Y, G10S A[JUINpLS
aliquis numerus metitur ab affumpto; V ni
tates denominats plamsin prima, ad vns-
tates denomsnatas planis in fecunda, (ings-
le ad finguias einfdem ordsms sta [¢ babent,
Ut affumpts numers quadraius ad vnita-
tem,

A1, 2. E3 4 5 6. 7. &
B- ;‘ ;' T'? ‘z.s- ;"5 3'? k13
C.3 6 Fog. 120 15 18 21. 24
D. o5 75 wow avs 295 19F

Arithmetice .

Itomnivm numerorum ab vnitate difpofitio A, & al.
fumptus numerus E, cuius quadratus F; & fit am-
nium nameroram, quos E, metiturab E, dilpofitioC;
Sintetiam B, vnitates denominate planis in A; & D,
vnitates denominate planis in C. Dico, quod fingule
B,adfingulas D, einfdem ordinis, ita fe habent, vt F yad
vnitatem. Quia numerus E , & vnitas 2qué metiuntur
numcrosin C, & A, ciufdem ordinis, vt finguliin C, ad
E,itafingulieinfdem ordinisin A,ad vnitatem , & funt
E, & vnitashomologz ordinis eiufdem numerisin A, &
C; conuertendoque, & ex xquobinzx C , inter fe funt vt
binx A, inter fe,i fumantur homologz ordinis eiufdem:
ergo planidenominatores in fingulis D, ad planos des
nominatores infingulis ciuledmordinis B, funt fimiles,
& duplicatam habcnt proportionem homologorum la-
terum videlicet numeri E,ad vaitatem,vel eamdem qua
numerus Fyad voitzatem; fed vt denominatores D, ad
B, incer fe, itareciprocé funt vnirates denominate B, ad
D, inter fe: Ergofingule B, ad fingulas ciufdem ordinis

D, funt vt F,ad vnitatem. Quod, &c.

Theor. 5. Propof’s.

Vritates denomnata planis omnium numero-
rumab vnitate bina 4 fecunda funt dimi-
diz fingularum a prima.

SI: A, feries omnium numerorum ab vnitate, & B,{int
vnitates denominata planisin A . Dico,qudd binz
B, dfecunda funt dimidiz fingularum a prima. Sit C,
feries omnium numerorum a binario, quos binarius me.
titur,



Prop. 4.

Prop.1.

Drop. 3.

8 Noue Quadrature
At 2. 3. 4 5. 6. 7 8

B. * z" r'z 2>  ¥§ T'z k13
C.- 2. 4. 6. 8.

:
D. & r v

titur; & D, fint vnitates denominata planis in C; ergo
fingule B, d primaad fingulas D, 4 prim: {ont vt 4.bi
narijquadratus ad vaitatem: & quoniamin A, funt om=
nes numeri ab vnitate, funt inter numeros A, a b{narxo,
quieft (ecundo loco, omnes C, d primo, intcrpofie:s tas
men fingulis Arithmeticé medsjs.quos binarius non mea
titur); ergo finguli plant denominatores voitatum D, 3
prima medij {unt Harmonicé inter binos denominaro-
res B, dfecunda; ergo fingule D, & prima mediz fune
Arithmeticé inter binas B, a (ccunda; & proprerea fingus
e 3,2 prima ad binas B, a fecunda funt dimidiz,vides
licet, vt vnitas ad 2: Figo ex @qnofingule B, a prima
ad binasB,d fecundu funt vt 4. ad 2 & conucrtendo bi.
nzx d fecunda funt dimidie fingularii i prima. Quod,&c,

Theor. 6. Propof.6.

Differentialaterum plano denominata eff dif-
limilss aifferentsa vmtatum (ingulss lateri-
bus demominatarum .

Slm latera A, B, quorum differentia C, denominetur
plano D, vt fiat fractio Ei& dencminata voitate per
B, & A, fiant fractones F, & G; & fit C, exceflis A,B.
Dico quod E, cit defcctus F, G Quia b, cft vnitas de=
no-

Arithmetice . 9
A.s. C.2. B.3.
D. 15,
E.: E. = G.x

nominata per A, ex multiplicatione F A, producitur
vaitas; & ex multiplicatione vnitatis, & B, ptoducitur
B; ergo ex murua multiplicatione F A B}, producitut B;
eftautcm D, planum A B; ergo ex multiplicatione F D,
producitur B, Similiter demonftrabimus,quod ex mluti-
plicatione G D, producitur A. Cumigitur ex multipli-
cationibus G, & F, in D, producantur A, & B ; ergo ex
multiplicatione exceffus G, F, in D, producitur exceflus
A, B, videlicet C; Sed quia E, fra@io eft ex denomina-
tione C, per D; ergo etiam ex multiplicatione E, in D,
producitur C ; ergo E, eft zqualis exceffui G,F: ergo E,
eft defeGtus F,G. Quod, &c.

DEFINITIO IX.

Continuam magnitudinum di(pofitionem, vs.
co,cm differentia antecedentium, €8° con-
Jequentium funt fsmiles ,

Theor. 7. Prop. 7.

Differentia denominata planis in _continua
difpofitione [imul fsmpts [unt aquales vni

dtﬂ’ermtia denominata planoextremorum,
B Sint
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Int A, B, C, D, aliquot magnitudines continuz dif-
pofitionis in qua differentize planis denominatg fint
trattiones E, F, G, Differentia verd denominata plano
extremorum A, D, fitfractio H. Dico, quod E,F,G, fi-
mul fumpta funt 2quales H. Denominentur fingule
vaitates lateribus A, B, C, D, vt fiant fra&iones LK,L,
M. Quogiam E, eft differentia denominaca plano A B,
& I, K, funt vnitates denominat lateribus A,B ; 2qua-
liseft E,differentia I, &, qua diffimilis eft differentiz A,
B. Similiter demonftrabimus F, G, H, zquales effe dif-
ferentijs K, L, L,M, LM, que funt diffimiles diffes
rentijs B, C, C,D, A,D; vnde quia differentiz in
difpofitione A, B, C, D, funt fimiles, etiam differene

tiz in difpofitione 1,K, L, M, funt fimiles; & propte=-

1ca fimul (umpre funt 2quales differentiz I, M, vel frae
Gioni H : Atqui colligendo differentiz in difpofitionce I,
K,L, M, funr ¢quales fractionibus E, ¥, G, fimul fum-
ptis. Ergofiactiones E, F, G, fimul fumptg funt ¢quas
lesH. Quod, &c¢. )

Theor. 8. Propof. 8.

Vnitates denominata planis in Arithmetica
difpofitione (unt adunstatem plano extre-
morum denominatam vt numeras vinlti=

tudinis ipfarum ad unisatem .
Sine

|
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A.2. B, C8. .D.11, N.3. O.9.
E4 EE G H.Y -
LY K& L& M. 2%

Int A,B,C,D, injArithmetica difpofitione,cuius pla-
nis denominat¢ fingulg vnitates fint fra&iones E, F,
G, & vnitas denominata plano extremorum A D,fit H.
DicoquodE, F, G,ad H, {unt vt numerus multicudinis
E,F,G,ad vnitatem. Si N, differentia fempereademn in
difpofitione,qug¢ planis denominetur,vt fant fractiones
LK,L,& fit O, diffcrentia extremorum A, D, gus plano
denominetur, vt fiat fratio M. Igitur fa&ifunt LK,L,
¢equales M. EtquiaE, F, G,& 1K, L, cofdem habent
denominatores , numerator verd communis ipfarum E,
F, G, cft vnitas,& faorum I, K, L, et N; ergo tiim fin.
gule,tim colle@tz E,F,G, ad I, K, L, vel ad M, funt vt
vnitasad N . Pariter quia M, H, eundem habent deno-
minatorem, nomerator veré M, eft O, & ipfius H, eft
vnitas; ergaM, ad H,eft,vt O, ad vnitatem ; & ex ¢quo
in perturbata colle&tx E, F, G,ad H, funt, vt O,ad N:
Cumautem A,B,C,D, fint Arithmetice difpofiti, eft O,
difterentia extremorum ad N, differentiam confequen.
tium ita multiplex,vt numerus multitudinis E, F, G, ad
vnitatem. ErgoE,F, G, ad H, funt, vt numerus multie
tudinisF, F, G, ad ynitatem. Quod, &e.

Tbeor. 9. Propof.o.

Vnitates denominataplanis omnium numero-
rum ab vuitate terna 4 tertia [unt pars

tertia fingwlarum a prima.

B 2 ordie

Prop.7.
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Rdinentur A,omnes numeriab vnitate, & B ,‘vm'-
tates denominata planis A . Dico ternas B, d ter=
tia, tertiam effe partem fingularum 4 prima. O.rdmcn-
tur omnes numeri C, d ternario, quos idem metitur, &
D, vnitates denominata planis C': Et quoniam A, funt
cmnes numeri, etiam inter numeros A, a ternatio,qui cft
tertio loco , funt omnes C, d prmo, binis medijs A!‘llh-
meticé femper interpofitis , quosternarius non metiturs
Ergoterna vnitates B, 4 tertia (denominata planis qua.
tuor difpofitorum Arithmeticé d numeris C, qui funtin=
ter numeros A, ) ad fingulas vnitates D, ( denominatas
planis numerorum C, qui eorumdem quatuor femper
funt extremi) 3 prima funt, vt idem ternarius, numerus
vidclicet magnitudinum , quz ternz fumuntur ad voie
tatcm ; Singula autem D, a prima ad fingulas B, d prima
funt,utunitasad g, quadratum ternarij : Ergo ex 2quo
ternx B, 4 tertia funtad fingulas B, prima, ut 3.adg.
nempe pars tertia, Quod,&c.

Theor. 10. Propof. 10.

Vnitates denominataplanis omnium numero-
rum ab vnitate, quaternk 4 quaria [unt
parsquarta fingularum a prima .

NAm quia binz a fecunda funt dimidiz fingularum

d puma,bing d quarta funtad fingulas a fecunda,
vt

‘Arithmetice | 13
vevnitasad 2. & colligendo quaternz 3 quarta funtad
binas 4 fecunda,vt vnitasad 2.& bing 4 fecunda funt ad
fingulas i prima , vt vnitasad 2.vel , vt 2. ad 3. Ergoex
@quo quaterne 4 quarta ad fingulas 4 prima funt vt
vnitasad 4. videlicet parsquarta . Quod, &c.

Eadem huius, & pracedentis demonftrationum me-
thodo poflunt finguli fequentis Theorematis cafus de-
monftrari,videlicet,Vnitates denominatas planis omnis
um numerorum ab vnitate quinas i quinta partem efle
quintam fingularum 4 prima , fénas a fexta partem fex=
tam,feptenasa feptima partem feptimam,& fic deinceps;
€x quorum inductione poftea patefiat ipfius veritas
conclufionis: ne tamen fcrupulofum Geometram dubi=
tare contingat, gencrali fuperinde fa&e propofitioni
vnica fatisfaciam demonftratione, vt infra.

Theor.11. Propof. 1.

V nitatesdenominata planisomnium numero«
rm ab unitate (wmpta totidem ab wnasp-
Jarum [ecundum numerum ordinis einf
dem , [unt pars ab eodem numero denomse
nata fingularum 4 prima.

Rdinentur A, omnes ‘numeri ab vnitate, & B, vni«

tates denominat planis A,quarum F, afflumpta,

& inter numeros A, {it eiufdem F, numerus ordinis E.

Dico B, fumptasab F, femper totidem fecundum nume.

rum E, partem efle denominatam ab E , fingularum B, §

prima . Ordinentur ab E;omnes numeri C,quos E,metis
tur,
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tur, & D, vnitates denominate planis numerorum C.
Quoniam A, funt numeri ab vnitate, funt etiam inter nts
meros A, ab E, quieftin eiufdem ordinis loco, omnes
numeri C, 4 primo, qui fint E, H, [, interpofitis totidem
femper medijs Arithmeticé, fecundum numerum vnitate
minorem E. Sint numeros E,H, interpofiti K, L, & nu~
meros H, I, totidem interpofiti M, N, fecundum nume-
tum voitate minorem E ; Coaflumptis ergd hincjinde
femper duobus eorum , quos E, metitur, fiunt fingule
difpofitiones Arithmetice numerorum E, K, L, H,& H,
M, N, I, totidem {emper , fecundum numerum vnitate
maiorem E, quarii planis denominatz vnitates funtipfee
B,fumptz totidem ab F, fecundii numeri E, qua ad fin«
gulas vnitates D,d prima denominatas planis extremori
cariidem difpofitionum, qui funt numeri C, ita e habér,
vt E, numreus mulcitudinis totidem fumptarum ab F, ad
vnitatem ; Singule autem D, 4 prima,ad fingulas B, d
prima funt, vtvnitasad quadratum E: ergo ex @quo
fumpta B, ab F, femper totidem fecundum numerum E,
ad fingulas B, d prima funt, vt E , ad fuum quadratum;
Sed E, cum fuum quadratum metiatur per feipfum, fui
quadratiparseft a fe ipfo denominata . Ergo {fumptz B,
ab F, femper totidem fecundum numerum E, funt pars
ab eodem E, denominata, fingularum B, d prima.
Quod, &c.

Theor-

"Arithmetice . 18
Theor.12, Propof n.

Vnitates denominata planis omninm nwme-
rorm ab vnitate, [umpts a primatotidem
[emper (ccundum numeros  proportionis
continue [wbduple ab vnstate funt in pro-
portione continue dupla .

1. 2. 3. 4 5 6 7 8.

T K3 Y L s 1] 13
z < 1 E %7 LR 4 T 3%
Az B.x C:

VNimum,quz denominantur planis omnium nue
merorum ab vnitate prima fit A, duarum fequen-
tium aggregatum B, quarvor fequentivm aggregatum
C, & deinceps totidem huiufinodi vnitatum fecundum
numeros proportionis continu¢ fubduple fumantur age

gregata. Dico A,B,C ,efle in proportione continué Prop. 5.

dupla. Quiabine dfecunda funt dimidiz fingulatuma
prima, B, fubduplum eft ipfius A , & eadem ratione,
uia quaternz d quarta funt dimidia binarum a
fecunda, C, fubduplum cftipfius B, & eadem
femper demontftratione , quodlibet ag-
gregatum fubduplum eft praces
dentis. Ergo conuertendo A,
B, C, funtin proportio-
ne continué dupla,
Quod, &¢.
X

Theor.

¥
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Theor.13. Prop. 13.

Vnitasum, qua denominantur planis omniii
numerorum ab vnitate , quothibes affum-
piedprima [unt aquales numero iplarum
multstudinis denominato per numerum
wnstate masorem .

A1 2. 3. 4 5 6 7. D.8. E.g
B i & N2 8 &2 2

Int A ,numeri ab vnitate, & B, quotlibet vnitates

4 ptima earum »qua denominantur planis numeroe
tumA. DicoB,aggregatas zquales efle numero mul-
titudinisipfarum B, denominato per [numerum vnitate
maiorem. Sint D, E, numeri quorum plano denomina-
tur vltima ipfarum B, Et quoniam funt difpofiti ab vnis
tatc omnes numeri A , quorum confequentium defectus
funt fingulz vnitates, quz planis corumdem denomina-
ta funt B; Igitur B, aggregatz funt zquales defc@ui ex-
tremorum vaitatis,& E, per corumdem planum denomis
nato,Eft autem D, defeGus vnitatis, & E,& eorumdem
planus idem E: Etgo B, funt ¢quales D, denominato
pertE. Sedcum numeriA, fint omnes ab vnitate, nu-
merus E, eft multitudinis numerorum A, vique adE, &
D, vnitate minor, quam E, numerus multitudinis ipla-
rum B. Ergovnitates B,aggregatz funt ¢quales nume-
mero ipfarum multitudinis denominato per numerum
vaitate maiorem. Quod, &c.

Co-

Mbmu‘m. 17
Corollarium .

Vndeconflat, quod vnitatum, que denoms;.
nantur planis omnivm nwmerorum, guot-
libes affumpts 4 prima [isns minores vni-
tale .

Problema primum. Propof. 14,

Data proportione minorisinaqualitatis, alte-
ram inuentre masorem data, que [it ni-
wers ad numernm vnitate masorem .

A.47. B.s3. C.6.
E.8 F.9, D.48.

SIc proportio data minoris ingqualitatis A,ad B. Op-
portet alteraminuenire maiorem proportionc Aad
B, qua fit numeri ad numerum vnitate maiorem. Sit
C, exceflus B, A, & D, maxima magnitudo, quam C,
metitur in B: conftat D, nonefle zqualem A ; alias C,
metirctur etiam A , & metitur feipfum ; ergo metiretur
compofitum ex C, A, videlicet B,& non effet D, maxi-
ma magnitudo,quam C, metitur in B: conftat etiam D,
non efle minorem A; quia fequereturidem, vel maius
abfurdum ; ergo D, maioreft A; & D, ad C, maiorem.
habet proportionem A, ad C. Sit E, numerus, per
quem C, metitur D,& E, au&ugmtatc fiat F; ergodD,
a
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ad C,eft,vt E; ad vnitatem ; ergo E, ad vnitatem maio-
rem habet proportionem A, ad C; & componendo E,
ad F, matorem habet proportionem A,ad B;& et

numerus F, vnitate maior, quaim E. Quod facere ope-

porebat.

Axioma Primum.

Qnando infinits magnitudines infinita fins
extenficnis, pofiunt in aliquamultstudine
Jumi, vt [uperent quamisher propofitams
extenfionems .

Theor. 14. Propof. 1.

Q#ando in ordine magnitudinam in inﬁni:
sum difpofisarum, quotlihet affampte i
prima [unt minores wna eadeos propofita
magnitudine generis esufdem, omnes apri-
ma 1n infimtum difpojite, €5 aggregata
funt extenfionss finsta.

A D

Int inexrenfione A, difpofitz ininfinitum,& aggre.
gare magnitudines, quarum quothbet affumprae &

pri-

Arithmetice . 19
prima fint minores D, generis ciufdem. Dico extenfjo-
nem A, effe finicam: alias erit infinita, & fumpta ia ali.
qua multitudine magnitudines difpofitzin A, i prima
fuperabunt quamlibet propofitam extenfionem D,con.

- tra hipothefim : noneft igicur A, extenfionis infinitz,

fed finitz . Quod,&c.

Corollarium

Colligitur ex bis quod wnitates denominats
planis ommum numerorum ab vnitate s
snfinitum difpolite., €5° aggregata funs ex.
tenfionis finste.

DEFINITIO X,

Magnitudines dicuntur implere propofitam
extenfionem , quando exifientes infimita
[ant extenfionss mnoris propofita ; el
quando exiSlentes finsiasta [unt minores
propofita, vt vna alia magnstudsne adie-
GEasn earumdem ordine continuato proxi-
M4, fiant extenfionss majorss propofita.,

Axioma Secundum ,

Quandosnfinssemagnitudsnes finitafunt ex-

senfionss , 5 fingwia magnitudines eadem
) ) C 2 in

Ax. 1.

Corol,”
Prop. 13,
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in infinitum concipiuntur inuna,, €5° altes
ra extenfione difponi, €5 aggregars, con-
Lrwt vnacxtenfioalteri.

Theor.15. Propof. 6.

Quando magnitudines & prima difpofita in
infinitum , €5 aggregats funt extenfionis
finita, funt in alsguamnlistudine 2prima,
qgua implent propofitam extenfionem man
sorem quidem prima, minorem tamen exs
tenfione amnium .

A B C

SI: A, extenfio finita magnitudinum , qu¢ 3 prima
difpofitz in infinitum,& in ea funt aggregate,& fit
propofiza extenfio B,maior quidem prima difpofitaram
I0 A,miner tamen ipfa extenfione A,& ex magnitudini
busin A, difpofitis affumpr 4 prima, & codem ordine
difpefita in C, impleant B. Dico, quod aflumptx in
in C, funtinaliqua mulitudine : alias affamptz inC,
quz implent B, funt infinita; igitur in extenfione B,
funt difpofitz codem ordine in infinitum , & aggregate
magnitudines,qua pariter in extenfione A; & {unt am=
bo A, B, extenlrones finitz ; congruit ergo B, extenfio=
ni. A, minor maiori ; quod eft ablurdum. Ergo aflume
przin C, qua implent B,non funt infinitz, fedin aliqua
multitudine. Quod, &c¢.
Thear.

Arithmetica . ax
Theor.16. Propof. 17.

Pnitates denominata planis omnium nume-
Yorum abunitate sn infinisum difpofisa,
€' aggregats funt aquales unitats.

A B C
D E

SInt in A, difpofitz in infinitum, & aggregarz vnita=
tes denominate planis omnium numerorum ab =
mitate. Dico A, zqualem eflevnitati: alias erit A, ma.
jor,vel minor vnitate . Sitmaior,igitur in aliqua multi-
tudincfumpta d prima vaitates in A, difpofitz implent
voitatem. Sit huiufmodi multitudininis numerus B,

Prop. 16,

qui adie@a vnitate fiat C: ergo. aliquot vnitates in A, Def: 1o,

difpofitz fumpt¢ in multitudine numeri C,funt maiores

vnitate,quod cltabfurdum. Non eft igitur A, maior qo,q1
vnitate. Sitminor, & data proportione minoris in&= Prop. 13;
qualitaris &, ad vnitatem, inueniatur altera maior,qua Prop- 14

fit pumeri D, ad E, vnitate maiorem; & aliquot vnita-
tesin A, difpofite fumantur d prima inmultitudine nus
meri D qu cum fint &quales numero D, denominate.
per E, habebunt ad vnitatem eamdem proportione_m »
quam D, ad E , maiorem videlicer , quam A , ad vnita.
tem: Ergoaliquotvnitatesin A, difpofitz funt maiores

emmibus in infinitum difpofitis, parsteto; quod

eft abfurdum. Non igitur A, miner clt
¥nitates. fed neque maior. Ergo.
A, xqualis eft unitati.
Quod, &¢..
Aliter;

Prop.i3,



22 Noue Quadraturp
Aliter,

Prop.5. QVia bine vnitatdm difpoficarum in A, i fecunds

funt dimidiz ingularum d prima; colligendo, ome-

nes 4 fecunda funt dimidiz omuswm 4 prima; & dividens
Prop. 13, do, omnesa fecunda funt 2quales prima; cft autem pri-
madimidium vaitatis; Ergo omnes 4 prima funt quas
Ies vaitati. Quod, &c. i

Aliter eadem Methodo.

Prop.s. QV{a dilpofitarum in A, terna dtertia funt pars ters

tia finguiarum d prima;; colligendo , omnes 4 tertia

funt pars tertia omnium i prima; & dividendo , omnes 3

Prop. 13, tertia funtdimidiz duarum pracedentium ; funt autem

duz przcedentes 2quales 2. denominato per 3: igirur

omnesd tertia funt zquales vaitati denominate per 3.

Ergo colligendo, omnes difpofitz in A, funt zquales 3.
denominato per 3. videlicet vnitati. Quod, &e.

Theor. 17. Prop. 18.

Vnitatum denominatarum planis omniii nw=
nerorum ab unitate, qualsbet affumpta
Jomma [uccedentinm in infinstum, €5°
[wmma pracedentium, €5 afSumpta funt
continue proportionales , vt vntas ad nk=

merum ordsnis affumpta.
‘ Vai-

edrithmetice . 23

D.s. E.é6.
€C ——— A% B

VNirarum denominararum planis ompium nume=
rorumab vairate fit A, qughber affumpra, cuivs
ordinis numerus D; Sitque B, fumma fuccedentivm in
infinitum, & C, fumma precedentium , & affumptz A.
Dico A, B,C,efle continue proporticnales,vt voitas ad
D. Sit E, numerus vantate maior D:quia D, eltnue
merus ordinis A, elt etiam pumerus multitudinisaggres
gatarumn C; igitur C, eft equalis D, demominato per
E; aggregatum veroex C, B, eft zquale vnitati; ergo
C,ad aggregatum ex €, B, eft vt D, denominatus per
E, ad vaitatem, videlicer vi D, ad E 5 & dividendo,C,
ad B, eft vt D, ad vnitatem; quapropter C, ad B, eft. vt
D, denominatus per E, ad vaitatem pariter denomina-
tamper B ; erge B, ®qualis eit vnitati denominatae per
E. Quia etiam D, eft numerusordinis A & E, inter
omncs numerosipft D,proximus vnitatc maior;confiat,,
quod A, et vnitas denominata plano D E; fed vnitas
denominata per E,ad vnitatem denominatam plano D
E, eftve planum D E,ad E; vel(dinidendo per E, ) vt
D,ad vnitatem; ergo B, adA, et vt D, ad vnitatem.
Sunt ergo continué proporrionales €,B, A, vt D, ad
vnitatem : & conuertendo , A, B, C, funt continué pro=
poitionalcs vtvnitasad D. Quod,&ec.

Theor.13. Prop.19.

Fadis dvabus Arithmeticis difpofitionibus
prima ab unitate, alseraab afsumpte nu-

meroy

Prop. 13
Prop.17,
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mero, eorum Videlices numerorum ; guos
afSumptus metitur per fingulos in prima
dsfpofssos ; unitases denomnats planis om-
Binm numerorum prims, ad vnitates de-
nominal as plavis omnium numerorum al=
Serius dsfpofitsonis ordsnss erufdem , 124 fe
habent vt afflumpts numers quadratus ad
Unyraten .

A.1. 3. Se T 8 11,

D 4 T T ' T
L T3 5T T L)
B. 2. )
C.2, 6. 10. 14, 18, 22,
E T L] z ] E
* XE [ hs 2 272 rye
F.4.

Tt difpofitio Arithmetica numerorum A, ab vnitate;

& B, numerus aflumptus ; 4 quo fit difpofitio nu=
merotum C, quos B, metitur per numcros & , eiufdem
ordinis; vnitates autem denominatz planis numercs
rum A, & C, fint D, & E; & numeri B, quadratusF.
DicoD,ad E, ordinis eiufdem effe, vt F , ad vnrtatem o
Quia B, metitur numeros C, per A, eiufdem ordinis, ve
funt aumeri A, ad voicatem, sta C, eiufdem ordinisad
B; & funtnumeriA, & C, ordinis ¢in(dem homologi
vnitatis, & B ; & eadem ratione, vt vnitas ad numeros
A, ita B, ad C, ordinis eiufdem; ergo ex quo numeri
A, inter fe funt vt C, corumdem ordinum inter fe; &
plani eorumdem ordinum numeris A, & C, contenti_
funt fimiles; ergo denominatores D, ad eiufdem ordit

nis
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nis denominatores E , funt fimiles; & duplicatam pro=
portionem habent homologorum laterum vaitatis, ad
B; videlicet eamdem, quam vnitasad F; Ergo D, adE,
ordinis eiufdem funt reciprocé , vt F, ad unitatem.
Quod, &c.

Theor. 19. Prop. z0.
Fadtis duabus Arithmeticis difpofitionibus

prima abnitate, fécunda vero ab affum-
prosnprima, eorum, quos affumptus mieté-
tur per fingulos prime ; Omnes numers [¢-
cunds [unt inprimay totidem [emper inter-
seciis , quot unitatum eft afSumptus vna
dempta,

A1 3.Bs. 7. o 11. 13
D.5s. 15.25. 35. 45. §5. 65
C.4.

E.4. 12. 20, 28. 36 44. §a2.

Slt difpefitio Arithmetica numerorum A , ab voitate;
& inter numeros A,afTumptus B; 2 quo fiat difpofi-
tio Arithmetica numerorum, quosidem B, mctiturper
fingulos A . Dico numeros D, effe inter numeros A, to-
tidem femperinterpofitis, quot funt vnitatesin By vna
minus. SitC, exceffus B, & vnitatiss & difponantur
numeri E, qui fint cxceflus binotum D, & A, ciuldem
ordinis. Quoniam B, metitur numeros D, per /:s_i, eiuf
D cm
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dem ordinis; elt voitas ad B, vt numeri A, ad D; & di.
uidendo, eft vaitasad C, vt oumeriA,ad E sigiurE,
funt multiplices numeri C; & quia C, exceffus B, & v-
nitatis magaitudinum , qua fune i.ntcr numeros A,vel
wqualis eft, vel multiplex exceffui confequentium eo-
rundé Ajergo numeri E,fitnt multiplices exceflui confe.
quentium A; & funt numeri E, exceflus numerorum D,
A ; ergo numeri D, funt inter numeros A, Praterea,
quia numeri A, metiuntur numeros D, per B; igitur ex-
ceffus confequentium A , metitur exceffum co_nfcquen:
tium D,perB; fedinter extremas mediz Arithmcticé
totidem interponuntur,quotics exceflus confequentrum
exceflum extremarum metitur voa minus; Ergo numeri
D, funt inter numeros A, totidem (emper imterpofitis
numeris A, quot funt vnitates in B, vna minus.
Quod, &c.

Theor. 20. Prop. 1.

Vnitates denominata planis numeroris Arith-
metice difpofitorum ab wnitate , [umpte
[emper totidem ab affumpta , quot vnsta-
tum eSt numerns inter Arithmetice difpo-
li10s einfdem or dinis cum afSumpta, (unt ad

lingwlas 4 prima , vt nitas ad ewmdem
numerum .

Slnt numeti A, Arithmeticé difpofiti ab vnitate, & B,
vaitates denominat planis numerorum A , qua-

um

I3
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A. 1 D.3. 5. 7. 9. 11,
B' ')! C' 'l"T T‘T T‘T ’5’5‘
E. 3. 9 15, 2L a7, 33,
FE. !"s‘ TF e Ty T

rumvnaC, aflumpta , & inter numeros A, fit D, ordie
nis ciuldem. DicoB, fumptasi C, fecundum nume-
rum D, ad fingulas caldem B, 4 prima effe vt vnitas ad
numerum D. Difponantur Arithmeticé numeri E,aD,
quos D, metitur pernumeros A, & fint F, vnitates deo
nominate planis numerorum E: conftat, quod omnes Prop. zo.
numeti E, funtinter numeros A »d D, totidem femper
interpofitis ex reliquis numeris A, quot funt vnitates in
D,vna dempta; ergo numcrorum A, inter binos nume=
ros confequentes E , fingule fiunt arithmetice difpofi-
tiones numerorum , quorum planis desominata vnita-
tes B, fuat 4 C, rotidem femper, quot funt numeri inter-
medij vooamplius, videlicet , quot funt vnitatesin D;
&ad fingulas F, 4 prima denominatas planc cxtremo- prop.s,
rum,qui funt E, fe habent, vt numerus multitudinis ea-
fum, qua totidem femper fumuntur , videlicet numerus
D, advaitarem : funt autem fingulz F, d primaadfin. Prop. 19,
gulas B, d prima, vt vnitas ad quadrarum affumpti D,
€rgo ¢x xquo vnitates B, totidem fcmper fumpta
a C, fecundum numerum D, ad fingulascal-
dem B, dprima funt, vt numerus D,ad
fui quadratom, vidclicee,
vt vnitas ad D.
Quod, &c.

D 2 Theor.
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Theor. 21. Prop 22,

Vnitates denominata planis Arithmetice dif-
politorum ab vnitate, [wmpts 4 proma fe-
cndum nameros Proportionis continwe
Jubmw'tiplicis abunstate , ad numerwn fi-
bs proximum in._ Arsthmeticadifpofitione,,
[unt incadem continne multsplics propor-
tione.

A1 B3 5. 7. 9. 1L I3 15, 17, 19,
C § +r s 67 95 v T9F wit vIF

D. ; E. 5 F.5 Goo*e

Int A, numeri Arithmetice difpofiti ab vnitate, quos
rum B,proximus vnitati;& fint C,vnitates denomi-
natz planis numerorum A ; & fegregentur C, vt prima
fit D, & i fecunda totidem, quot {unt vaitates in B, fint
E; & aliz toties totidem fint F; & quot funt F, toties to-
tidem fecundum numerum B, fint G, & fic deinceps:
conftat C, ita fegregatas effern D, E, F, G, vt fumpte
fint fecundum numeros propottionis continué fubmul-
tiplicis ab vniratead B. Dico D, E, F, G, effe in ecadem
continué multiplici proportione numeri B,ad vnitatem.
Quia B, eft fecundo loco Arithmeticé difpofitorum,fin
guiz C,4prima adtotidem femper fumptasd fecunda
fecundum numerum B, funt ve B, ad vnitatem; ergo

Prop. 21 D, ad E yeft ve B, ad vaitatem. Item fingulz inE ,ad

to

~
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totidem fecundum numerum B,fumptas in F, funt vt B,
ad vnitatem; & quot funt fingulz in E, toties totidem
fecundum numerum B,funtin F; ergo colligendo omnes
E,adomnes F, funt vt B, ad vnitatem. Similiter de-
monftrabitur omnes F, ad omnes G, efle vt B,ad vnitas
tem, & ficdeinceps. ErgoD, E, F,G, funtin continué
multiplici proportione numeri B,ad vnitaté. Quod,&c.

Theor. 22, Prop. 13.

Vnitates denominataplanis Arithmesice dif-
pofitorum ab vntate, quorlibes aggregate
a4 prima [unt aquales numero multitndi=
nis earumdem denominato per productum
eiufdem, €5 excefius difpofittoms Arith-
metica anitum femper vnitate. '

A. 1. 3. 5. 7. E.g.

B. 2.
C. > % §r_ &r
D. 4. F. 8.
G 5 -

Q Int numeri A, difpofiti Arithmeticé ab vnitate,quo=

rum exceffus B; Sint etiam C, vnitates denominatg

planis numerorum A , affumptz i prima fecundum nu-

merum D; & inter numeros A, poft vnitatem numeritos

tidem fumantur,& {umptorum fit extremusE; & fitF,

exceffus E, & vnitatis : conftat F,ad B, effe ut_D,dmul:
titudo
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titudo numerorum A,poft unitatem adipfam vnitatem:
igicur D, multiplicando B, facit F, qui aucus vaitate fic
E. DicoC,zqualcseffe D, denominato per E, Ex de.
nominatione B, per plana numerorum A, vliqueadE,
fiant fractiones G, totidem, quot (unt C. Quia B, cft
exceflus confequentium A,& F, extremorum, & E,pla-
num extremorum,videlicet vnitatis,& E; funt G,2qua-
lesF, denominato per E: Suntautem G,ad C, vt B, ad
vnitatem ; & vt B,ad vnitatem, itaet F,ad D, ucl F,
denominatus per E, videlicet G,ad D, pariter dcnomi-
natumper E; ereoG,ad C, funtut G,ad D, denomi«
natum per E; ergo C, funt ®quales D, denominato per
E. Quod, &c.

Theor.23. Prop. 24.

Vnitates denominats planis numerorums
Arsthmetice difpofitorum abwnitate quot-
bsbes aggregata 4 prima [unt minores Vni-
rate denomsnata excefu confequentium
difpofitiomss Arithmetice.

C: o5 55 7T
B. 2. De4. E.8 F.g.

Slnt C, quotlibet unitates denominata planis nume-
roram arithmeticé cam exceflu B , difpofitorum ab

voutate, fumpte in multitudine pumeri D. DicoC,

aggregatas minores effe vnitate denominata per B. Ex

du@uB,in D, fiat E; & F, vnitate maior, quam E ; igi-
tur
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tur D, ad F, minorem h:bhct preportionem, qusm D,
adE; & quia E, produus eft cx B,in D,ut D,ad E,ita
eftyvnirasad B; ergo D ,ad F, minorem habet propor-
tionem, quam vnitas ad B; & propterea D, dcnomina-
tusper F, eft minor.vnitate denominata per B : funt au-
tem C, zquales D, denominato per F ; ergo C, funt mi-
notesvnirate denominataperB. Quod,&ec.

Corollarium Primum.

Vnde conflat primo loco vnitates denominas
tas planis numerorum Arithmetice difpo-
[isorum ab wmitate ininfinitum difpofitas,
€9 aggregatas effe finita extenfionis .

Corollarium Secundum.

Patetetiam fecundo loco,quodunitates deno:
minate planis numerorsm Arithmetice

Prop. 23

Prop. 15,

difpofitorum ab wwnitate [unt in aliqua veop. ¢,

multitudine 4 prima , qua 1w:plent quame
libet propofitam extenfionem minorem ex-
tenfione difpofitarum earnmdem 1 infi
nitum.

Probl.
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Probl. 2. Prop. 2s.

Dataproportione minoris inaqualitatis, alte-
ram inuenire masorem dat 4, qua fit nwme-
755 quem datus numeras metiatur ad ni-
merum Unitate maiorem .

A 329 C. 7. B. 43.
D. ro. E.11. F.14 G. 15

Ata fit proportio minorisinzqualitatis A, ad B, &
datus numerus C, opportet alteram proportio=
nem inuenire maiorem data, qu fit numeri, quem C,
. metiaturad numerum unitate maiorem. Data propots
* tioneminoris inequalitatis A ,ad B, maior inueniatur,
quz fit numeri D, ad numerum E, vnitate maiorem. Si
contigerit C, metiri D, conftat proportionem D , ad E,
quafitamefle. Quod fi C, nonmetirur D, fumatur C,
toties, donec fiat maior D,& fit faéus F,cui unitate ags
gtegata fiat G. Dico proportionem F;ad G, efle qnazfic
tam; quoniam F, maior et D, habet F,ad vnitatem
maiotem proportionem , quam D ; & componendo E,
ad G, maiorem, quam D,ad E; {ed D, ad E, adhuc ma-
iorem habet,quam A, ad B; ergo F, ad G, multo maio=
rem habet,quim A, ad B : inuentaeft ergo pro-

portio F, numeri, quem C, metitur ad G,

numerum vnitate maiorem, qua clt
maior proportione A , ad B.
Quod faciendum erac.

Prop. 14

Theot.
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Theor.24. Prop.26.

Vnitates denominate planis numerorums
Arithmeisce dsfpofisorum ab wnitate n
snfinitum difpofus , €9 aggregate [unt
aquales wmiats denominate differentia
confequentium dsfpofitionis Arsthmetica.

A G2
B.a. D.14. E.15.

H———e—eeuF.7.  GC.%

Slm in A, difpofitz ininfinitum,& aggregara vnita-

tes denominate planis Arithmetice difpofitorum

ab vnitate, quorum differentia B ; & fit C , vnitas deno-

minata per B. DicoA, zqualem effe C: aliaserit A,
maior,vel minor C. Sit maior; igitur in aliqua multi- Coroll.a-
tudine fumpt 3 prima'unitates difpofirz in A, implent Prop: 24.
C:fit huivfmodi multitudinis numerus D, qui adic@a oy ;.
unitate fiat E; ergoaliquot unitates cx difpofitis in A, Def. 10,
fumptz 4 prima in multitudine numeri E , funt maiores

C; quodetabfurdum : igitur noneft A , maior C. Sit prop. 24.
minor, & data proportione minor's inzqualitatis A , ad Prop. a5
C, inueniaturaltera maior, qua fit numeri D , quem B,
metiatur ad E, numerum unitate maiorem ; metiatur au-

tem B, ipfum D, per F; igitur F,ad D, eftut unitas ad

B; unitas autem ad B, eft ut C, ad vnitatem; ergo F, ad

D,elt ut C, adunitatem; & D, ad E, maiorem habet
proportionem A,ad C ; ergoex ®quoin perturbata I,

ad E, maiorem habet proportionem, quam A, ad vnita.

tem . Denominetur I, per E, utfiat fractio G ; ergo vt

E cft
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eftI,adE,ita G, ad unitatem;; igitur G ,ad vnitatem
habet maiorem proportionem gudm A, ad eamdem vnis
tatem; ergo G, maior eft A. Sumantur ex vnitatibus
difpofitis in A , d prima totidem fecundum numerum F;

Prop. 3. & fit aflumptarum extenfio H: conftat quod H, eft

zqualis F, denominato pet E, nempe fractioni G ; crgo
ctiam H, maioreft A, pars toto, quod eft abfurdum:
igitur A, noneft minor C; fed nequemaior. Ergo A,
cltequalis C. Quod, &c.

Aliter.

.1, 3. 5. K.7. 0.  J
¥ o Ty

Omx

]

L&

B.2. D.& F3 G.6. H.7.

It A, difpofitio Arithmetica numerorum ab vnitate,

__quorum confequentium differentia B & in C, fint
difpofit in infinitum, & aggregate vnitates denomi=
nate planis numerorum A; & unitas denominata per B,
fiD. DicoC, zqualemefle D. SitE, aggregatum
quothbet ex difpofitis in C, 4 prima, quarum multitu-
doF; & exF, inB, fiat G, qui auusunitate fitH:

Prop. 23, Conftat E, qualem efle F,denominatoper H: inter difs

pofitasin C,fit I,proximé ficcedens aggregatisin E; &
K, numerus ordinis einfdem inter numeros A, cuivs I,

Prop. 5y, inter vnitates C : conflat etiam, quod unitatum C, qua

fuccedunt ab I, fumptz femper totidem fecundum nu-
merum K, ad fingulas cafdem 4 prima funt ut unitasad
K ;ergo colligendo, omnes C,ab I, ad omaes eafdem
C, d prima funt ut unitasad K ; ergo conuertendo, &
per conuerfionem rationis, omnes C,ad»a(Tumpthin E,
unt
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funt utK,ad excefflum K, fuper vnitatem:: & quoniam
K, &1, in fuis difpofitionibus funt ordinis eiufdem; eft
exceflus K, fuper unitatem ad exceflum confequentium
B, vt multitudo aggregatarum in E , videlicet numerus
F, ad unitatem; ergo exceflus K , fuper unitatem eft a.
qualis produ&o ex F, in B, videlicet numero G; & pro-
pterea, adieéta hincinde unicate, numerus K, eft ¢qualis
H;igitur C,ad E, cftut H, ad G; & E,ad unitatem eft
ut F, denominatus per H, ad unitatem, uidelicet ut F,
ad H; ergo ex 2quo in perturbata C, ad unitatem eft ut
F,ad G; fed quia B, mulriplicandoF, facit G, eft ut F,
ad G,itaunitasad B; uclunitas denominataper B, ui-
delicet D, ad unitatem ; ergo C, ad unitatemeftue D,
ad eamdem uuitatem. quales ergo funt C, & D.
Quod, &c.

Theor. 35. Prop. 27.

Vnitatum , que denominantur planis Ari-
thmeticé difpofitornm'abvnitate,quot libet
afSumpta ad [uccedentes in infinstum [unt,
vt productus ex numero multituduns ipfa-
rum , € differentia dsfpofitionis Ari
thmetica ad vnitatem.

Slnt A, numeri Arithmeticé difpofiti ab unitate quo=

rumn confequentium differentia B; & unitarum,qug

denominantur planis A, fint affumpte d prima C , totis

dem, quot funt unitates in D; & fuccedentes in infini=
2 tum
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A 1. 3. 5. 7. 9. 11, A 1 3 E. 5. F. 7.
C ¢ &% B — B. ;% D&
B. 2. D- 30 F. 6. G- 7 C. 3-
tum intelligantur difpofite, & aggregatz in E; & ex B, quotlibet afimpta 4 prima B, quarum multitudo C , &
in D, producatur F. DicoC,ad E, efleut F,ad unita« ultima D, & eiufdem ordinis inter Arithmeticé difpofi=
Prop. »3. t¢m . Augeatur F, unirate ut fiat G : conftar C »&qude tos numerus E. Dico B,ad D, efe ut planum C E, ad
Prop. 7. les effe D, denominato per G ; & C, E , fimul 2quales unitatem. Inter numeros A, (it F, proximus maiorE.
¢fle unitati denominatg per B; & quia ex ductu B, in D, Et quoniam E, D, funt eiufdem ordinis in fuis difpofi-
fit F, eft unitasad B,ut D,ad F; & unitas denominata tionibus ; conftat D, qualem effe unitati denominate
per B, cft 2qualis D , denominato per F; propterea C, plancE F: quoniam ctiam C, elt multitudo B, {untin
E, fimul funt 2quales D, denominato per F; ergoC,ad ordine A, numeri ab unitate ad E, totidem, & poft uni-
G, E, fimul funt ut D, denominatus per G,ad D, dena- tatemad F, pariter totidem Arithmericé difpofitr; ergo
minarum per F; uel reciproce, ut F, ad G; & diuidendo, exceflus F, fuperunitatem toties continet differentiam
C,adE, funtut F, ad unitatem. Quod, &¢. conlequentium, quot funt unirates in C; ergo C, mul.

tiplicando differentiam conlequentium producit excefz
fumF, fuper vaitatem cui quidem exceflui adieta vai-

Th cor. 26. Propof: 28. tate fic numerus F; vade conftat B, effe 2quales C, de-
nominato per F; ergo B,ad D, funt vt C, denominatus prop. 23
per £, ad vnitatem denominatam per planum EF; &

Vﬂifﬂfum’ g4z denominantur P[4”,5 Ari- ?lilltiplicando rerqlixlosdper plaoum EF, v; B.adD,ita
thinetsce dsfpofitorum ab unitate, quiotlshet ¢habet planam CE, ad unitatem . Quod, &

affumpta 4 prima ad vltimam affumpta-

rum [unt 5, productum ex mmgra :;uf- Theor. 27 Pr OPOf' 20.

dem ordinis cum affumptainter Arithme. ‘ ‘ o
t1ce difpofitos , €5 numero multitudinis af - Vnitatum , qua denominantur planis Ari-
[smptaram ad wnitatem. thmetice difpofitorum abnisate, qualibet

affumpta ad [uccedentes in infinitum e
Itin A, difpofitio Arithmetica numerotum ab uni- [ 4 f 4 #s

tate; & unitatum,qua denominantur planis A,fint vt differentia confequentium ad numee
quot. rom
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rum ordinis einfdem cum affumpta snter
Arithmetice dijpofitos.

A, 3 Es. 7. 9 11
B- 20 . C. ‘-!; D — S
F & &% vy G.3.

Itin A, difpofitio Arithmetica numerorum ab vni«
tate,quorum differentia B ; & vnitatum,qua deno=
minantur planis A, fitaffumpta C, quam fuccedentes in
infinitum difpofita , & aggregata fint in D ; & ciufdem
ordiniscum C, fit E, inter numeros A. DicoC,adD,
cfle ut B,ad E. Sint,qua precedunt D, aggregatzin
F, quarum multitudo G ; conftat C, ad F, eflc ut unitas
adplanum G E ; & F,ad D, eft ut planum B G ,ad uni-
tatem; ergo ex xquoin perturbata C,ad D, eft ut pla-
num B G,adplanum G E; velut B;ad E. Quod,&¢.

Theor. 28. Prop, 3o0.

Duarum fraitionsm minimis numeris ex-
prefsarum, cum denominatores numeraso-
rum [unt aquemnltsplices (uperparsiculan
res ,masor ¢fi , qua masoribus numeris ex-
ponitur, €5 exce(fus cft aqualis excefSus nins-
meratorum denominato per planis denomi-
natorusm ,

Sint

eArithmetice . 39
A.3. H.4 B.7.

—_— — C.12. D.28.
F.13. G. 29.
L.g1. K.87. I. 84:

Int duz fraltiones, quarum numeratorum A, B?Gnt
xquemultiplices C, D ; & adic&a fingulis unitate
fiant denominatores Fy G, equemultiplices fuperpartis
culares numcratorum A, B, quibus propofitz fracio-
nes inminimis numeris exprimuntur ; & fit B, maior A,
petexceflum H; vade fit etid D,maior C;& addita com=
muni unitate, G , maior F. Dico fra@ionem B, per G,
excederc fractionem A, per F, numero H, denominaro
perplanumFG. ExB,du&toin C, & F,producantur
L&K;& exA,inG,fiatL: quiaD,C, funt 2que-
multiplices B, A,ut B, ad A,ita D,ad C; & idem I, qui
fitex B,in C, fict ctiam ex A, D; igitur A, multipli=
plicando G, D, facit K, I} & multiplicando vnitatem
exceffum G,D, facit feipfum A, exceffum K,I: demon-
ftrabitur eodem modo B, ficri exceffum L, 1: ergoexcel
fus B, A, vidclicet H, elt ctiam exceffus L, K; fed excef-
fusfra&ionum B, per G , & A, per Fycft exceflusL, K,
denominatusplano G F; crgo exceflus fracionum B,
perG,& A, per F, cft H, denominatus plano GF.
Quod, &¢.

Theor. 29. Prop.31.

Vnitatum, que denominantur planis Ari-

shmesice difpofssornm abunitate, quotisbet
fum-
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Prop. 30.
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affumpta ad (uccedentesininfinitum [unt,
vt multsplex differentia in difpofitione fe-
cundum mulssisudinem afsumptarum ad
multiplicems esujdem differentis fecundum
multsindinem pracedentinm 4 prima [em-

per auéinm vnstate .
B.3.
Ax. 4 7. 100 13 16 14
E. ¥ o« G 5 TIT =T G.—
E 2. D.3. L.s.

Le. K.7. H.9. M. 16,

It A, difpofitio Arithmetica numerorum ab vnitate,
S quorum differentia B; & vnitatum , qua denomi=
nantur planis A, fint affumptz C, quarum multitcudo
numerus D ;& fint E, qua pracedunt,quarum multitu«
donumerus F; & qua fequuntur fint in infinitum dif«
pofitz, & aggregatzin G; & ex B,duQoinF, D, fi-
antl, H; & I, au&usunitatefiat K. DicoC,ad G, efs
feutH,adK. FiatexF, D, aggregatum L, & exH, K,
aggregatum M: conftat L, efle multitudinem E , & C,
fimul. Etquoniam ex B, duc&oin F, D, fa&ifunt I, H;
etiamex B, in L, fietaggregatumex I, H; quod auctum
unitate eft aggregatum ex H, K, videlicer M: ergoM,
eft produ&um ex L, in B, auum unitate ; & propterea
C,E,fimu!slit ¢quales L,denominato per M; &E,¢qua.
lis eft F,denominato per K ; ergo C, et xqualis excef
fui L, F, nempe D, numero denominato pcr planum M
K;ergo C,ad E,C,{imul eft ut D, denominatus per plae
num MK, ad L, denominatum per M ; vel (muluplican.

do
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doterminos perplanum M B,) ut planum D B , denomi.

natum per K, ad planum B L : funt autem E , C, fimul Prop. :7,

ad G, vtplanum B L, ad unitatem; ergo ex quo C, ad
G, elt ut planum B D, vel H, denominarus per K, ad
unitatem; fed et H, denominatus per K, ad unitatem ut
H,adK. ErgoC,ad G, cftut H,ad K. Quod, &c.

Theor.30. Prop. 3.

Vnitates ,qus denominantur planis omninm
numeroram ab unitate bing 4 primafunt
dupla fingularum unitatum , qus deno-
minantur planis omninm smparinm ab
vnitate .

A1 2. 3 4 5 6. 7.

C ¥ & & & 5 %
B.1. . 3. 5. 7.
Do 7 T.T ;‘

Int difpofitiones omnium numerorumA,& omnium
imparium B, ab vnitate; & vnitatum denominatae
rum planis A, & B, fint C,& D . Dicobinas C, duplas
efle fingularum D, 4 prima. Quoniamin A, funt ome
nes impares interieis inter binos confequentes fingus
lis paribus, concipicntut fingulg difpofitiones Arithme.
ticz trium numecrorum , quorum extremi impares, &
medius par; igitur fingula plana fub extremss impari-
bus,videlicet fingula plana numerorum B, 4 primo funt
media harmonice inter bina plarI::a fub fingulis irlr;pan'-
us

Prop.’1.
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bus,& intermedio pari, videlicet inter bina plana nume-
rorum A, 3 primo; ergo fingul vnitates planis B,denoe
minate, videlicet fingule D, d prima funt mediz Ari-
thmeticé inter binas vnitates planis A,denominatas, vi
delicet binas C, 4 prima. ErgobinzC, funt duple
fingularum D, d prima. Quod, &c.

Theor. 31. Prop.33.

Vitates denominate planis omninm nuwse-
rorum ab wnitate [mpts [emper tctidem
& prima fecundum aliquem numersm a
wnitates denominatas plamts numerornm
Arithmesice cum eodem numero excefn
difpofitorum ab umtate [ingnlas 4 prima
[unt vt sdem numerns ad vostaten.

A, 2. 3 4. 5. 6 7. 8& o 1o
B I & < o5 5% a7 w5 vz %
C. 3.

D1 40 7. 10.

E 3 v 7s

Int difpofitiones A, omnium numerorum, & B,vni-
S tatum denominatarum planis A, qua fenper totis
dem fumantut 3 prima fecundum nun}mﬁ C; fint etiam
difpofitiones, vna quidé D,Ari:hmfncg numcrorum ab
vnitate cum exceflu C, & altera E, vnitatum , qua de-
nominantur planis D . Dico qudd B, totidem ‘f;rgpcr

a £3
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a prima, quot funt vnitatesin C , ad fingufas E, funt vt
C,advnitatem, Quoniam in D,funt numeriab vnita«
te.quorum exceflus C, & in A , funt o&s numeri ; igitur
ofs D, funt inter numeros A, ab vaitate femper totidem
interieclis, quot funt vnitates C, vna dempta ; & pro-
ptereain A, poffunt concipi ab vnitate fingulz difpofi-
tiones Arithmetice totidem femper terminorum, quot
funt vnitates C, voa adie@®a , quorum in extremis locis
funt numeri D ; & B, fumpta {emper totidem 3 prima,
quot funt vnitates in C , func vnitates denominatz pla.
nis numerotum, quiin fingulis huivfmodidifpofitioni=
bus comprehenduntur 3 & E , fingule 4 prima funt
vnitates denominate planis extremorum earundem di-
fpofitionum . Ergo fumptz B , 4 prima femper tori- P
dem fecundum numerum C, funt ad fingulas E, a pric * "7
ma, vt C, ad vaitatem. Quod, &c.

Theor. 32. Prop. 34.

Faitisduabus Arithmeticis difpofitionibus 4
duobus numeris, quorum funt squemnits-
plices differentia n difpofitionsbus 5 uni-
tates denominate planss numerorum ea-
rumdem , cum esufdem [unt ordinis , in-

ter [¢ reciproce funt , vt quadrats primo-
rHm nmerorsm .

F 2 Sint
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C.2. D.s. Eé6 F. G 3.
A. 2. 8. 14. 20, 26.
H. 'r!s' T’ll'r III‘B' T;'G‘

B. 5. 20, 35 50, 65.
I. 'ﬂs'-s '-:v":'s 1711-’? ri"‘is

K. L 4. 7. 10, 13,
L' ;' !li' 3'.'5 ‘l';"s‘

Int A,& B, duz Arithmeticx difpofitiones  numeris
S C,D,quarum d:fferentix fint E,F,2zquemultiplices
C, D, per numerum G; & fint H, 1, vaitates denomina=-
tz planis numerorum A, B. Dico H,ad 1, ciufdem ore
dinisefle,vt quadratus numeri D, ad quadratum C.Fiat
K, Arithmetica difpofitio ab vnitate, inqua differentia
G, cuius numerorum planis denominata vaitates difs
ponantur,in L. Quoniam C, metitur fe ipfum primo
loco difpofitumin A, per vnitatem primo loco difpofi-
tamin K; & metitur E, differentiam numerorum A , per
G, differentiam numerorum K ; ergo componendo, G,
metitur omnes A, peromnes eiufdem ordinisK; ergo
L, ad H, eiufdem ordinis ita {c habent vt quadratus nu-
meri C,ad vhitatem; & conuertende, H,ad Ly itafe ha-
bent vt vnitas ad quadratum C: eadem methodo de-

monftrabimus, quod L,ad I, ciufdem ordinisita

fe habent vt quadratus numeri D, ad vhita-
tem; & ex zquoinperturbataH, ad I,
eiufdem ordinis ita fc habent vt
quadratus pumeri D, ad
quadratum C.
Quod,&e¢;

Theor.

Arithmetice, 45

Theor. 33. Prop.3s.

Vnitates denominata planis Arithmetice dif-
pofitortim ab alsquo numero,[umpta ab af
Jnmpta femper totidem [ecundum nume-
rum ordinis einfdem snter Arithmetice
difpofitos, ad [umptas a prima femper ots-
dem [ecundum primum nvimerum eorum-
dem Arithmetsce difpofirorum funt , e
idem primus numerus ad numersum ordi-
nis einfdem cum afflumpta. )

B. 2. E.s.
A2, 5. 8 11 14 17, 20,
C.o &Dds o ¢ =0 wow

E 3.

IG. 2, 8. 14e. 20.
. L3 1z v

H. 5. 20.
X, wes &Ce

SIntA, numeri Arithmetice difpofitia B, & fint C,
vnitates denominatae planis numerorum A , qua-
rum af_fumpta D, & einfdem ordinis inter Arithmeticé
difpofites A, fit E. DicoC, fumptasa D, femper toti-
dem fecundum numerum E, ad eafdem C, fumptasd
prima totidem fcmper fecundum numerum B, effcvi B,
ad
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Prop. 34.

Prop. 8.

6 Noue Quadrature

adE: fit F, differentiain difpofitione A, & a numetis B,
E, fiant Arithmetica difpofitiones G, H, quarum dif-
ferentiz plana F B, F E : & vnitates denominata planis
numerorumn G, H, fint I, K. Quia omnes numeri G,H,
funtinter numeros A, a B, k, femper totidem interic&is,
quot funt vnitates in B, E,vna dempra ; poterunt cons
cipi in A, fingule difpofitiones Atithmeticz 4 B, C, to-
tidem femper numerorum , quort funt voitatcs n B, E,
vna amplius, in quarum extremis repetiuntur bini con-
fequentes numertdifpofitionum G, H: ergo vaucates de-
nominat planis buufmodi fingularum difpofiticnum
Arithmeticariab E,cuiufmodi funt C,fiinptg a D,feme
pertotidem fecundum E, ad vnitates denominiatas plas
no extremorum earumdem,cuivfmndi funt fingulz K,
prima funt vt E, ad vnitatem, vel vt quadratus oumeti
E,ad E; fingule autem K, ad fingulas |1, 4 prima funt,
vt quadratus numcri B,ad quadratum E : ergo cx 2quo
inpertutbata C, fumpr a D, femper totidem fecundum
E, ad fingulas I, a prima faae, yve quadratus B,adE;
fingul® autem Ivepote vnitates denominarz planis ex-
tremorum difpofitionum Arithmeticarum,qu fingule
concipiuntur inter aumeros A, a B, ad vnitates denomis
natas planis confequentium earumdem difpofitionum,
cuiufmodi funt vaitates C, fumpta a prima femper to-
tidem fecundum numerum B, funt vt vnitas ad B,vel vt

B, ad {ui quadratum: ergo ex 2quoin perturbata

C, fumptza D , femper totidem fecundum
E, ad eafdem C, fumptas a prima fem.
per totidem fecundum B,
funt ve B, ad E,

Quod, &¢,

Theor.
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Theor,34. Propof. 36,

Vnitates denominate planis Arishmetice dif-
pofitorum fumpt 4 a duabus affumptis tots-
dem [emper (ecundum numeros ordinum
carsmdem [wnt reciproce , vt jdem nus
meri.

A. .- E.s. 8. F.11. 14,

B X C& & Dyl

Slnt numeri A, difpofiti Arithmeticé, & B, vnitates
denominate planis eorumdem, quarum fint affume
ptz C, D, & corumdem ordinum inter numeros A, fint
E,F. Dico B,fumptasa C,lemper toridem fecundum
numerum E, ad eafdem B, fumptas 3 D,femper totidem

fecundum numerum F,effeviF,ad E, Quoniam B, prop. 35;

fumptz i C, fempertotidem fecundum numerum E , ad
eafldem B, fumptasa prima femper totidem fecandum

primum numerorum A, funt vt idem primus ad E ; item Prop, 35.

1pfe B, fumpt A prima femper totidem fecundum cum-
dem numerum primum ad eafdem B, fumptasa D, fem~
per totidem fecundit numerum F, funt ve F, ad eamdem
primum numerorum A ; ergo ex 2quo in perturbata B,
fumpta a C, femper totidem fecundum numerum E ,ad
eafdem B, fumptasa D, femper totidem fecundum nu-
merum F, reciprocé funt vt F, ad E. Quod, &c.

Theor.
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Theor.35. Propol. 37.

Vnitates denominataplanis Arithmetice dif-
poficorum, fumpts quotlibet 4 prima [unt
aquales numero multitndnis earnmdem
denominato per productum (ub eodem nu~
mero multitudinis, €5° primonumero, €5°
dsfferentia in difpofitione [emper anitum
quadrato cinfdem primi numeri.

B.a, C.3. Eg4 G.24. H.28 F}
A.2. 5. 8 K.11. L.1g. 170
T N A0 A
[nt A, numeri Arithmetice difpofiti 3 B, cum diffe-
rentia C ; & fint D,unitates denominatz planis ou-
mcrorum A, quarum fumpt¢ quothbet 4 prima fecun-
dum multitudinem E, fint aggregatz in F; & exE, in
plan@ B C, du&o fit produ&us G, qui auétus quadrato
B, fitH. Dicoquod F,eft qualis E;denominato per
H. SitI,vltima fumptarumin F; & K, inter numeros
A, eiufdem ordinis, cui proximus maior L : conftat F, ad
vnitatem denominatam plano BL, fehaberevtE, ad
vnitatem; ergo F, eftequalis E, denominato per pla.
num B L : quoniam,quot funt vnitates in E,tot funt ag.
gregata in F; totidemque funt plana numerorum A,v{=
que ad L; necnon totidem funt exceflus zquales ipfi C,
inter extremos L, B : ergo exceflus L, B,ad C,eft v; E,
a
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ad vnitatem; & propterea exceffus L,B, eft ¢qualis pla-
no C E; & L, eft compofitus ex plano C E, & numero
B; & (multiplicando per B, ) planus BL, eft compofitus
ex produ&toB, inplanum C E, & ex quadratuB; hye

infmodiautem efl etiam numerus H; crgoplanus BL,
clt xqualis H : ergo F,elt 2qualis E, denominato per H,
Quod, &c.

Theor. 36, Propof.38.

Vnitates denominataplanis Aritbmetics dif-

pofitorum , quothber aggregate 4 prima
Juns minores unitate denominata plano

primi numeri , €° differentia difpofitionis
Arithmesice. 4

A.'s. C.2. D.3 E.6. F.30. G.34.

% ¥ T i Ty

Slnt in B, fumptz 3 prima fecundum numerum A,
quotlibet vnitates denominatz planis numerorum
Arithmeticé difpofitorum d Cycum differentia D; & fiac
E,planum CD. Dicn B, minorem effe vnitate deno-
minata perE. ExA,inE, duéo fiat F, quiautus quae
drato C, fit G: quia G, maior ¢t F, habet A, ad G, pro=
portioncm minorem, quam ad F; fvd, cum F, fit produ-
Qus ex A sinE,vt A,adF,itacfl vnitasadE; ergo A,
ad G, minorem haber proportioncm, quam vnitas ad E;
& A ,denominatus per G ; minor eft vnitate denomina.

taper E; eft autem B, 2qualis A , denominato per G ; prop. 57.

ergo B, minor eft vnitatedenominata per E.Qucd &e,
G Corol-



50 Noue Quadrature

Corollarium Primum.

pop.1s. [ nde conflat unmitates denominatas planis
nismerorvm Arithmetice difpofitorum in
infinitum difpofias , €5 aggregatas effe

fimita extenfionss,

Corollarium Secundum.

vrop.1s. Conflat etiam , quod wnitates denominata

planis numerorum Arithmeticé difpofito-

rum funt in aliquamultitudine i prima,

- qua smplent quamlsbet propofiram exten-

Jionem minorem extenfione difpofitarum
carsmdem in infinjtum .

Probl 3. Prop. 30.

Data proportione minoris inaqualitatis alte-
rams snuenire maiorem data ,qus (it inter
numeros,quornm minor [it multiplex dats,
€5’ maior minorem excedas altero datg_.

it
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A, 23, C.3. E.6. G. 42.
B. 2e. D.7. E.7. B. 49.

SI: data proportio minoris inzqualitatis A, ad B;
datiq; numeriC , & D ; opportet inucaire altcram
proportioncm minoris inequalitatis maiorem data A ,
ad B, qua fit inter numeros , quorum minor fit multi-
plex €, & maior minorem excedat per D. Inueniatur
proportio maior data A , ad B, que fit numeri E, quem
datus C, metiatur ad numerum F, vnitate maiorem ; &
D ,multiplicando E, F , faciat G, H. Dico proportio.
nemG,adH,effequafitam. Eft cnim vt E,2dF,ita
G, adH, proportio minotisinaqualitatis maior data
A,ad B;& quia C, metitur E ; & E, metitur Gsergo C,
metitur G5 & conuertendo, G, eft multiplex C: quia
E,ad F,cft vt G,ad H; dwidendo, E,ad vniratem
eltvt G adexceflumH, G ; & permutando, E,ad G,
elt, vt vaitas adexceflam H, G;fed (cum D, mulis
plicandoE, fecerit G,) vt E, ad G, ita cft vnitas ad D;
ergovnitas adexceflumH, G, eft vt voitasad D ; igi-
tur D, elt excellus H, G :inventa eft €r3o proportio
minoris inzqualitatis G, ad H, major data A , ad B,in
qua minor numerus G, ¢ft maluplex datiC, & maior
H, excedit G, peralterum datum D, Quod tacere,&e.

Theor. 37. Prop. 40.

Vnitates denominataplanis Arithmetice dif-
politornm difpofita in infinitis, et aggregata

[ant aquales vmitats denominatap produ-
G 2 Fum

Prop. 1.
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cEm numers prami in Arithmetica difpo
(itsone, € differentia confequentinm.

A R
B.2. C.32 D.§ Ee——F o
I G H K  —

Intin A, difpofit in infinitum, & aggregat vni-

S tates denominatz planis Arithmeticé difpofitorit

a B, cumdifferentia C; & fit D, vnitas denominati.

plano BC. Dico A, effeequalem D. Alias erit A, ma-
Coroll.2- for , vel minor D : fit maior ; igitur in aliqua malritudi-
Prop- 33 ne fumpte 4 prima vitates difpofitz in A, implem D *
fir huin(modi multitudinis numerus E, qui adie@a vni=

Def. 10. tatefiat F; ergo aliquot vnitates A, fumpta in mulci-
Prop. 38. tudine F , funt minores D, quod eft abfurdum sigitur
Prop. 39. nonelt A, maior D. Sit minor, & data proportione mi=
notis inxqualitatis A ,ad D, inueniatur altera minoris
inzqualitatis maior data, quz fit numeri G,multiplicis

plani B C, ad numerum H, excedentem iplum G, qua-~
dratonumeri B; fitautem G , multiplex plani BC, fe=
cundum I; & vnitatum denominatarunrin A,fumantur

a prima totidem fecundum numerum I ; & fumptarum

Prop. 37. firageregatum K ; conftat K >&qualem effe I, denomi-
nato per H ; & quoniam I, multiplicando planum B C,

facit G ;ergovtvnitas ad planumBC , ita fehabet I,

ad G fed vnitasad planum B C et vt D, ad vnitaté;

ergovt I,ad G,itaet D, ad vnitatem; & G, ad H,
maiorem habet proportionem, quam A ,ad D; ergo ex

®quo in perturbatal, ad H, maiorem habet proportios
ncm,quam A, ad vaitatems fedve [,ad H , ita et K .

ad vnitatem 5 ergo K, ad vnitatem habet maiorem pro=

por-
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portionem quam A , ad eamdem vnitatem , maior ergo
eftK, quim A, pars, quim totum, quod eft abfurdum:
noneft ergo A , maior D , neque minor. Ergo A,zqua-
lisetipfi D. Quod, &c.

Idem Aliter.

B.a. C.3.
A. 2. 5. F. 8 1. 14. 17.
D& &% Ed e o

S Int A, numeri Arithmeticé difpofitia B, cum diffe-
rentia C; & D, vnitates denominata planisA,in
infinitum difpofite , & aggregatz. Dico D, zquales
efle vnitatidecon’nate plano BC. Svmantur D,a
primatot, quot funt vnitates in B, & affumptas proxi-
m¢ fequatur L, cuius ordinis inter numeros AtF;&
ab E,fumantur D, totidem femper fecundum nume-
tumB, ficut d prima; & iterum ab eadem E, fumantur
totidem femper fecundum numerum F: quia D,fumpte prop.ss.
abE, fecuadumF, femper totidem ad eafdem D, fum-
ptas d prima {ecundum B, femper totidem funt vt B,ad
F;ergo colligendo , omnes D, ab E, ad omnes D, funt
veB,ad F; & per conuetfionem rationis prima fumptz
D, d prima fecundum numerum B, ad omnes D, a ptie
ma funt vt exceflus F, B, ad F; eft autem cxceflus F, B,
toties mulriplex exceflus C, quot funt prime fumptz
D,vidclicet fecundii numerumB;quare exceffus F,B,eft
&qualis plano B C; & F, eft compofitus ex plano B C,
& B;fumptz veroprima D, feeundum numerum B, Prop. 37+
funt 2quales B, denominatoper producum ex B, &
plano B C,auétum quadrato B;videlicct diuidendo
per B, vnitati denominat per planum B C, amftuml B,
ve
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uel unitati denominate per F 5 ergo unitas denominata
per F,ad D, et ue planum BC, ad Fsuel ut unitas de-
nominata per F, ad unitatem denominatam planoBC:
crgo funt zquales D,& unitas denominata planoB C.
Quod, &c.

Theor. 38. Prop. 41.

V nitates denominata planis Arithmetice dif-
pofitorum quatlsbes affumpta a prima ad
[uccedentes in infinitum [unt , vt plannm
[ub numero affumptarum , €5° d:ﬁermt.m
dspofitionss _Arithmetica ad pramuwm ein-
[dem dsfpofisionss numeram .

B. 2, C. 3 D. 4.

"E.x 'F

7

S Int A ,unitates denominata planis Arithmeticé di-
fpofitorum 3 B, cum differentia C; quarum affum-
ptx i prima quotlibet fecundum numerum D, fint com.
pofite 1n E ; & reliqua in infinitum difpofite fintin F,

Pop.t. Dico B, ad F, effcut planum C D ,ad B. Suncenim E,
xquales D, denominato pet produ&um ¢x D, & plano

Prop.1g. BC, au&um quadrato B; & A, aqualesunitati deno=
minate plano B C;ergo E, ad A, funt ur D, denomi=

narus per produtum ex D, & plano B C,auétum qua-
drato B, ad unitatem denominatam plano B (,d, & dis

: uidens
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videndo per D, ut unitas denominata per produ&tum
ex D, & plano B C, autum quadrato B,ad unitatem
denominatam per produum ¢x D, & plano B C; ui-
delicetut produGum ex D, & plano B C,ad feipfum
auéum quadrato B ; & dividendo pet B, ut prodo &tum
exD,in C,ad (e ipfum auéum numero B ; & diuidens
do, E,ad F,fuat utplanum D C,ad B. Quod, &¢.

Theor.39. Prop.42.

Vnitatum denominatarum planis Arithme-
tice difbofitorum quotlibet affsmpts a4 pri-
ma ad ltimam affumptarum [unt, V¢
planum nwneri multitndinis affumpta-
rum , €5 nwmeri ordinis einfdem com af-
pta inter Arithmetice dyfpofitos ad eorwm-
dem primum .

](33.2. 5. 8 1. F.i1g Goy. D.3.

14
Ts 95 w¥F ver Eemrr A.5.

Int fecundum numerum A , totidem in B, difpofita

unitates denominatz planis numerorum Arithme-

tice difpofitoruma C,cum differentia D , quarumal

fumptarum ultima E ; & eiufdem ordinis inter Arithme-

ticé difpofitos fit F, quem fequatur G. DicoB,ad E,
fe habere ut planum A F,ad C. Quoniam B,funt xqua. Prop. 37,

Jes A, denominato per produ@um ex A, & planoC D,
aud@um quadrato C; & E , eft unitas denominata pla. rrop.s7,

no
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noF G produum autem ex A, & plano C D, au&um
quadrato C, eft planum C G ; ergo B, ad E, funtut A,
denominatus plano C G, ad unitatem denominatam
plano F G; & multiplicando per G, ut, A denominatus
per C,ad uninarem denominatam per F; & dividendo
perA , ut unitas denominata per C, ad unitatem deno-
minatam per planam A F ; uidelicet ut planum A F,ad
C. Quod, &c.

Theor. 40. Propof. 43.

Vnitatum, qua denominantur plavis Ari-
thmetice difpofitorum , gualibes affumpta
adfuccedentesin snfimtumefl, vt dyfferen-
tia ad numerum ordinis affumpts inter
Arithmeticé dsfpofitos.

A.2. 5. 8 11 D.g B. 3.

F % &% & & Cue E——=G.5.

Nitatum, que denominantur planis Arithmeticé
dilpofitorumab A, cum differentia B, fit affum-

pta C, cuius ordinis inter Arithmetice difpofitos nume-
tus D; & fuccedentes ipfi C, fine difpofitz in infinitum,
& aggregatx in E; qua uerd pracedunt uni cum eadem
affumpta (int compofitzin F, quarum multitudo G.Die

Prop.4z. c0C,ad E, fe habere utiB,ad D. Quoniam C,adF,
Prop.42. eftut A,ad planum G D; & F, ad E, funt ut planum GB,

ad A;crgo ex 2quo in perturbara C,adE,eftueplant G
B,adplant GD:& divid¢do per G,ut B,ad D.Quod,&¢.
. Theot.
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Theor. 41. Prop. 44.

Duarum fractionum 5 cum denominatores
codem numero excedunt aquemnliiplices
nameratorum, maior €58, que maioribus
nUICris exprimitur, C3° exceffus eff fra-
ho , in qua productum esu/dem numers
&’ differentianumeratorum denominasur

plano denominatorum.
Ls. L.3. K2,
C.34. E. 4. D.16.
' G.30. H.12,

SInt duz fradtiones A, B, quarum denominatores
C, D, {uperant eodem numero E, numeros G, H,
&quemultiplices numeratorum I, K;& I,excedat K, per
L; ergo G, excedit H; & adieo E, communi, etiam
C ,excedit D.Dico A, maiorem effe B, Quia G,H, funt
2quemultiplices I,K;ergol,ad G,eft viK,adH; &
quia G, maior eft H , maiorem habet proportionem G,
adE, quim H,ad E; & componendo, G ,ad C, qudm
H,ad D;& ex 2quol,adC, quamK, ad D; ergofra-
Qtio A, maior eft B. Dico praterea exceflum effe pla.
num L E, denominatum plano C D. Quoniam I,ad
K, eftvi G,adH;planum I H,planoK G, eft axquale:
& quoniam E, eft exceffus DHH splanum I E, cft r}xcef-
us
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fus planorum I D, I H, vl I D, K G : & cadem ratione
planum K E, eft exccflusplanorum K C, HGj ergo
idem eft cxceffus tum planorum I D, KC,tum ctiam
planorum I E, KE; cum autem L, fit exceffus 1,K 5
ergoLE, eft exceflus planorum 1 E,KE; videlicer ex-
ceflus planorum I D, K C; fed exceflus A, B, ct 2 qua.
lis exceffui planorum 1 D, K C, denominato per pla-
num D C; ergo exceffus A, B, eft planum L E,dcno.
minatum planoD C, Quod, &c.

Theot. 42. Prop. 45.

Vnitatum, qua denominantur planis difpofi-
torum Arithmetice, quctlibet afumpte ad
Juccedentes in infinstum [unt , vt multi-
plex differentia in Arithmetica dsfpofitrone
[ecundum multstudinem afsumptarnm ad
multiplicem einfdem differentia fecundum
multitudinem pracedentium ancinm pri-
mo eiufdem difpofitionis numero .

B. 4. C.s. Q. 7e.
G. 2. D. 3. M.s. N.116.
F s sie A =i E313 s7r b —
. lo. K.15. L. 14.

Int A, affumpt vnitates denominata planis nume-
rorum Arithmeticé difpoficorum d B, cum difteren-
tia

eArithmetice . 59

tia C; & multitedo A, fit D ;& intE, infinita fucce-

dentes ipfis A; & F, precedentes, quarum multitudo
G;&exdu@u C,in G,D,flant I,K; & I,auétus B,

fit L. DicoA,ad E, fehabere vt K,ad L. Fiat M, age
gregatum numerotum G, D ; & N, produétum BC M,
auctum quadrato B. Conftat F, A, (imul ®quales efle prop. ;7.
M, denominato per N: ducatur etiamB, in L, & fiat

Q: quiaL, eft compofitusex B, I; videlicet ex B, & pla-

no G C; etiam Q, compofituseft ex producto BC G ,&

ex quadrato B : conftar pariter F, zquales eflc G, deno- peop. 37
minato per Q ; & A, exceflui dictarum fraionum, vide- Prop. 44
licet produéio fub D, & quadrato B, denominato per
planum QN;ergo A,ad F, A, fimul funt vt produ Gum

ex D, & quadrato B, denominatum per QN , ad M,
denominatum per N ; & multiplicando per N C, v pro-

ducti explanoDC, & quadrato B, denominatum per
Q;adplanum M C;funtantem F, A, fimul ad E, ve M Prop-4t:
C,adB; ergoex @quo A,ad E, funt vt produétum ex

plano DC, & quadrato B, denominatum per Q, ad B;

& dividendo per B, vt produéum DCB, denominatit

per Q,ad vnitatem; videlicer vt produ&ta DCB,
ad Q; cftautem K, 2qualisplano DC; & Q,
xqualisplanoBL ; erge Asad E, fuat
vt produ¢tum KB, ad produ.
¢um B L ; & dwidendo
perB,vtK,adL,
-Quod, &c.
3

Finis Libri Primi.
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In quode Fractionibus agitur, quas deno-
mnant numert {olidi. Demonftrantur
Additionesin propofitionibus 4 § 13.20.
Quadraturx vero in 8, 15.25. 27,

Theoremar. Pr0poﬁcio 1.

8i quatuor magnitudines bina [e squaliter ex: -
cefferant planum [ub matoribus excedst pla-
num [ub minoribus plano fub eodem exceffu,
€5 aggregatomaxime, €5 minima
ItE exceflus A, B, xquabs exceffui C, D, Dico
excellumplanorum A C, B, xqualem cffc pla-

nofub b, & aggregato A, D Qoniam E, cﬂénl-n flus
D,

Arithmetice . 61
E. 3 A 5. B 2 C.7.D. 4

C,D;planumE A, eft exceflus planorum CA, DA :
& quomam E, cft exceffus A, B planumE D, eft excef-
fus planorum DA, DB ergo colligendo plana EA, ED,
fimul funt ¢qualia exceflibus planorum CA,DA, DA,
DB vidclicet vaiexceffui planorum C A, B D; plana
veroEAED, funt zquala planofubE, & aggregato
A, s ergo exceffus planorum C A,B D, cft 2qualis
Planolubk, & aggregato A, D. Quod, &c.

Theor. 2. Prop. 2.

Numerorum Arithmetice difpofitorum ag=
gregatam efl aquale dymdso plani (ub mul-
tindine, €5 aggregato extremorum.

A 2. 5.8, 11, 14. B.i7. C.4. D.a.

Int numeri Arithmeticé difpofiti, quorum primus A,
S vlitimus B, & mulitudo C., Dico aggregatos xqua.
les effc dimecho planifub C, & aggicgato A, B. Sitpris
mo C, parcuius dmidium 15 quoniam numcri A, B, &
intcrmedij totidem funt, quot vaitatesin Cs crgo bini
totidem funt, quot vaitates in Ds bini autem tam extre-
mi A, B, thm ab extremis xqualiter diftantces inter fe
funtxrqualesicrgo omncs aggregati funt ad aggregatum
extremorum A B, ve ), ad vnitatem s & omnesaggrega-
ti funt xquales plano fub D, & aggregato extremos
rums vidcheetdimidio plani fub C, & aggrcgatoSAé B.

c
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Az 5 8 11, Brge C.5.D.4. ES8.

Sed efto C,impar, & vnitate dempta fiat D, par: quiz
exceflus extremorum eft multiplex exceflus confequen-
tium per Ds ergo excefsus extremorum A, B, eftpars &
duplum A, eft pars ergo aggregatum extremorum A, B,
eft par; cuius dimidium fir E < igitur E , medius eft inter
Arithmeticé difpofitos ab A ,ad B; & adE, bini tim..
extremi A, B , aggregati , tim &qualiter diftantes ab
extremis dupli funt; ergo omnes aggregatipreter E , ad
E,funt vt D,ad vnitatem; & componendo omnesad
E,funtvt C, ad vnitatem’ ergo omnes aggregati funt
quales plano fub E, & C;dimidio videlicet plani fub
aggregato A, B, & C. Quod, &ec.

Theor.3. Prop. 3.

Difpofitis edrithmetice quotcangue nume-
ris, differentia planorum fub primis, €5°
Vitims ad aggregatum omnium prater
primism , €5 visimun: [uns , vt duplum
exceffus ad vustatem .

A.2, B.s5. 8 1r1. 14. 17. C.20. D.23
E.3. F.a8. G.6. H.3.

N Vmerorum Arithmetice difpofitorum duo primi

fint A,B,duo vitimi C,D,& confequentinm

excefsusE. Dicodifferentiam planorum DC, AB, efse
ad

Arithmetice . €3
ad omniumaggregatum prater A, D, vt duplusE,ad
vaoitatem. Quonmid funt xqualesexceflusD,C, B,A,
viciffim ¢t:3 funt equalesexceflusD,B, C,A;fit F,

exceflus D, B, vel C, A jergo exceffus planorum D C, Prop.1.2.

AB,eftplanum (ub I, &aggrezato A, D, vel B, C: fic
G, multitudo omnium preter A, D, cutus dimidium H;

€180 aggregatum omnium prater A, D, elt planum fub prop.a.:.

H, & aggregatoB, C; & cltplanum fubF, & aggrega-
toB,C,adplanumfubH, & aggregato B, C, vt Fad
H : & quoniam F , totics continet E, quot G, vnitates;
ergoF,ad G, et vtE, ad vaitatem ; eft autem G,adH,
duplus; videlicet vt duplus E,ad E ; crgo ex 2quo in
pertutbaraF,ad H, clt ve duplus E,ad vnitatem; ergo
exceflusplanorum D €, A B, ad aggregatum omnium
preter A, D, eft ve duplusE, ad vaitatem, Quod, &c.

Theor. 4. Propof. 4.

Difpofitis Arithmetice quotcunque numeris,
Unttates denomnat & [olsdis eorumdé con-
[fequentium funt aguales aggregato ex n-
termedys difpofitis denominato per plano-
planum ex binis extremss,

Int vnitates quotcunque A, denominatx folidis con.

fequentium Acithmeticé quomodolib:t difpofitori.

Dico A,xrquales eflcaggregato corumdem dilpofitorum

prater extiemos denominato per planoplanum binos

rum extremorum. Sint B, roridem exceflus alternorum

in eadem difpofitione ij{dem folidis denominati: & quia
con-
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3 5. 7. 9 11, 13.
T

B. 5 B O R N

confequentium Arithmetice difpofitorum exceffus fune
Zqualcs ; etidm alternorum exceflus zquales inter fen
funt; & fingulidupli funtad exceflum confequentium;
ergo fingulz B, ad fingulas A , funt vt duplum exceffus
confequentium ad vnitatem; & colligendo omnesB , ad
omnes A, funt vt duplum exceflus confequentium ad
vaitatem 5 videlicet , vt exceffus planorum fub binis
extremis ad aggregatum omnium difpofitorum prater
extremos ; & dividendo per planoplanum ex binis extre.
mis, vt exceffus planorum fub binis extremis corumdg
planoplano denominatus ad aggregatum omnium pra-
ter extremos pariter denominatum : funt autém omnes
B,2quales exceffui planorum fub binis extremis eorum-
dem planeplano denominato;ergo omnes A, funt &qua=
les aggregato omnium prater extremos denominato
per planoplanum binorum extremorum, Quod, &¢.,

Theor. 5. Propof. s.

Vnitatum , qua denominantur [olidis omnin
confequensium ab vnitate , quotlibes 4 pri
ma [unt aquales producto numers multsty.
dins ipfarum in numerum ternarso maioe
rem s denominato per quadruplumciufdem
producii, addsto femper §,

Sint

eArithmeticp . 65
H A.1. 2. E. 3. Do? C- 5 F. 6.

" Gas 1.5e. KTE; Ls. M. go.

Int A, numeri confequentes ab vnitate ; & B, vnita-

tes denominate folidis confequentiom A ; & nume-

rus multitudinis B, fit Es quiternario aucus fiat F; &
produ&tum ex E, in F, fit G; cuius quadruplum au@um
numero 8. fit1s & ex denominatione G, per I, fiat fra-
&ioK. Dico,quod aggregatum omnium B, eft 2qua-
IeK. Numerorum A, fint D, C , duo, qui fequuntur E:
quoniam numeri A , terni denominant {ingulas B; ergo
multitudo numerorum A, qui denominant B, binario
fuperat multitudinem B; videlicet numerum E;cftautem
C, quibinario excedit E;; ergo C , eft multitudo nume.
rorum A , qui denominant B; & funt in A, omnes nume-
ti ab vnitate; ergo difpofitorum in A , vique ad C,funt
vltimi C, D; primi vaitas, & 23 & extremi vnitas, & C :
fit M ; planoplanum (ub D, C, 2. & vnitates & L, fitag-
gregatum reliquorum, preeter vnitatem »8 C; ergoB
funt @quales L, denominato per M: & quia C, binario,
& F ,ternario excedunt E ; ergo F, excedit C, vnitate;&

d Prop 4420

F,zqualiseft C,& vnitati;vel D, & binario; ergo plani Prop-a.z.

E F, vidclicet numerus G, duplus eft L : item exceflus
plani D C, fuper binarium (planum videlicet vnitats, &
binarij) duplus eft eiufdem L5 ergo G, eft exceflus plani
DC, fuper binariii; & plan@i DC, excedit G,per bmanu_;
& quadruplit DC, excedit quadrupla G, per 8: eft auté
1, qui exccdit quadruplum G , per 8: ergo |, eft quadrus
plumplaniD C, vel duplum planoplani fub D,C, 2. &
vnitate: ergo I, eft duplum M; & G,adL, eft vt I, ad M_.
& permutando, G,ad I, et vt L,ad M i crgo L,denomi-
natus per M, videlicet aggregatum omnium B, eft 2qua-
le G, denominato per I, videh’lcet fra&ioni K.Q;gd, r«Scc.
cor.

Prop.3,2.



66 Nous Ruadvasure

Theor.6. Piopoﬁ 5.

Vnitatum,qus denominantar [olidis omnium
confequentium ab unitate , quothshes af-
[umpta aprima [unt mnores quarta parte
unstatis .

. 2 3. D.g 5. 6.B.7. A. 28,
C I v &% xtv E.112.F.120.

Int C,quotlibet vnitates denominatg folidis omninm

S c6lequentium ab vnicate fumpta in multitudine nu~
meri D. Dico C, aggregatas minores cflequarta parte
vnitatis. Fiat B, ternario maiot D ; & planum B D, fit
A; cuivs quadruplus E ; qui au@us numero 8.6t F : ergo
A ,ad F yminorem habet proportionem,quamadE; &

. et A, adE, vt vnitas ad 4. crgo A yad F, minorem ha«
bet, quim vnitasad 4. & A , denominatus per F, ¢t mie

Prop.5.2. NOF quUArca parte vnitatis; funt auté C, aggregatz 2quas

les A, denominatoper F; ergo C, aggregatz [Unt minos
7¢s quarta paree vaitatis. Quod, &c.

Corollarium Primum.

B

vs.1. Vnde conflar wmitates , qua denominantur

[folidis emnism numerarum ab wnisare dis
M.

o Avichmetice . 67
é("/“"’ in infinitum , €5° aggrigatas effe
nite extm{ioni: .

Corollgrium Secundum.

Datet esiam, quod vnitates denominasa foli- br. v6.x.

dis omnum numerorum ab wnitate [unt
61 aliqua multstudine & prima , gse im-
plent quamlibes propofitam  extenfionems

minorem extenfione dsfpofitarum carsms~
dem i snfinitum .

Probl1. Prop. 7.

Datis duobus numeris alium inuenive , qui
non minorem wno dato metiatur per [¢
ipfum auctum altero daso .

A.5s3. M.3. E.15. F.1a. G.6.
B.212. C.221. D.R.221. Heé. Ko, L.54.

S !nt_dm A, M:opportet nuvmerum inuenire, quinon
minotem dato A, metiatur perfeipfura au@uin dato
M. Hac B, dati 4, quadroplus; & C, fumma ex qua.
drato M, & B;& numeri C, fumatur latus, vel radix

1 2 qua-~
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A-S;« M¢ 3. E&!Su F.1z. G.6.
B.212. C.231. DiBe221, Ho6. K9 Ls4.

quadrata D ;& fit numeras E, non minor D; 4 quo fub~
trahatur M ; & refidui F, dimidium it G; & H, fit nume»
1us nonminor G. Dico H , metiri numerum non ming=
rem A, per fupfum anGum numero M fat K, aggregas
tumex H,&M; &exdu@uH,inK, flatLiergo Ly eft
compofitusex quadrato H ,& plano M H : & quoniam
H, non et minor G; & eft duplus G,zqualis 3 & F,
audtus M, e E; & E, noneftminorD; crgo duplus H,
auéus M, non eft minor D; & quadratum dupli H,au@i
M, non ¢ft minus Cseft autem quadratum dupli H,sucti
M, equale quadrato M, quadruplo quadrato H,& qua-
druplo plano MH;& funt quadruplam qeadratum H,8&
quadraplus planus M H, ®quales quadruplo L; ergo
quadratom dupli H,2u@iM, eft equale quadratoM, &
quadruplo L; ergo quadratum M, & quadruplus L, non
funt minores C 5 & ablato communi quadrato M , qua=
druplus L. , non et minor B; & duidendo per 4. numerus
L, non cltminor A, Inuenimus ergo numerum H, qui
metitut L, numcrum non minoré A, per feipfumauQum
numero M. Quod, &¢. R

Theor.7. Px:ap. 8.

Vnitates denominats folidis omnisum nume-
rorum ab vmtate in infinitum difpofira,
€5 aggregata [unt aquales quarie parsi
vnitans.

Sint

Arithmetice . 69
A B C

S Tntin A, difpofita in infinitum, & aggregate vaita
tes denominatx folidis omnium numeroram ab vni-
tate. DicoA,zqualemefic %, Aliaserit A, maior, vel
minor 3. firmaior; igitur in aliqua multitudine fumpta & Cor. 2.
prima vnitatesin A, difpofite mplent . fit huiu{modi Prop#-3
multitudinis numerus B, quiadiecta vmrate fiat Csergo
aliquot vnitatesin A, difpofitx fumpted primain multic
tudine numeri C, funt maiores 2. quod cft abfurdi:Non Prop.s.s
eltigitur A, maior &, Sit minor , & data proportione mi= Pr.:s, 5
noris inzqualitatis A,ad &, inueniatur altera maior, qug
fit numeri I, quem numerus 4. metiatur per D,ad E,vnis
tatemaiorem ; & iplius D, fitactuplus F; & inueniatur Prop.7.2s
numerus G , qui metiatur numerum nonminorem Fyper
fe ipfum auSumteinario; & fumantur vnitates in A, di-
fpofite a prima in multitudine numeri G ; & affumptarl
umma fit H:conftat Hyeffe portionemiphius A; & 2qua. Prop.s.s.
lem produdto cx pumeto G, in {e ipfom ternario autum
denominato per quadruplum einfdem produ@i addito 8.
quia autem productum ¢x G , in fcipfum ternario 2uét
non eft minus F;ctiam denominatum per quadruplum pr. 441
ciufdem productiaddite 8. non eft minus F,denominato
per quadruplum F , addito 8; & (dinidendo virumque
numectum fra&ionis per 8,)non ¢ft minus D,denominato
er quadroplii D , au@ii voitate; ergo H, non et minot,
% , denominato per quadruplom D, auétum voitate; eft
autem [, quadruplus D & 1, au&us vnitate eR E; ergo
H , non et minot D, denominatc per E : fed quia D, ad
1,cft vt vnitasad 43 ve! 2 ad vnitatem ; & I, ad E, maio-
rem proportionem habet , quam A , ad ¢ €1g0 €x 2quo
inperturbata D, ad E, vel D, denomumatus per E,ad
vaitatem habet maiorem proportionem yquam A; maior
igitur
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igitur e D , denominatus per E,, quam A ; & noneft H,
minor D, denominato per E s ergo H, eft maior A, pars,
toto; quod eft abfurdum : non igitur A,minor eft £ ; nee
quemaior; ergo A, eft zqualis §. Quod, &c.

Theor. 8. Propof. o.

Vnitatum , qua denominantur folsdis omnis
numerorum confequentium ab unitate ,
quotiiber alfumpta & prima ad [uccedenses
sninfinitum [unt , vt productnmex nume-
ro multssudinis ipfaramin [¢ spfum sernas
rio auctum ad binarium.

A %
B.s,

E
C.s5.D.10.F.48.

Nitatum denominatarum folidis omnium numero-

* tum confequentium ab vnitate fint A, aflumptz

d primain multitudine B; & refiduz ininfinitum fint die
fpofitz, & aggregatz in E ; & B, ternario au@us fit C 5
& exB,inC,fiatD. DicoA,adE,eflc vt D, adbina.

Arithmetice. A
tio au@um denominatum per F; & (multiplicando per
F,)vtD ,adD, binario au@um ergo dividendo, A,
adE,eft vt D ,ad binatium. Quod,&c.

Theor. 9. Prop.10.

V nitatum s que denominantur [olidis omniis
numerarum ab vnitate , quotisbes affum-
Pt dprimaad vitima affumptaram (unt,
vt aggregatum ex cubonumers multstvidi-
nis spfarum , €5 triplo quadrati eiufdem

ad quaternarium .

B.s. E.5s. F.6, D.7.
A ¥ wr 35 C e

Intvnitatum, qua denominantur folidis omnit nu.
merorum ab vnitate, quotlibet afflumpt2 A , fecun-
dum numerum B; & vltima affumptarum fit C. Dico A,
ad C, efle vtaggregatum cx cubo B, & triplo quadrati
B,ad4.Sit D, numerus ternario maior B ;&'ﬁm E.F,
qui proximé fuccedunt ipfi B, in ordine omnium nume-

Prop.s.2. tium. Fiat F, quadruplum D, au@um 8: conftat A N
Prop.s.:. 2qualem effe D, denominato per F ; & aggregatas A,E,
#quales efle vnitati denominate per 4. fed quia, vt vnis
tas ad 4. ita fehabet D, binario au@us ad F ; vnitas des

rorum ab vnitate : confiat F, E, difpofites effc Arithme-
ticé, vt binarius , & vnitas; & permutando; F,& bina.
rium cfle Arithmeticé, vt E, & vnitas; & communem
exceffum effe B; ergo planum F E, excedit planum fub prop .5,

mominataper 4; videlicet aggregar A, E, funt 2quales

D, binario au&o denominato per F;ergo A, ad aggres

gatas A, E; et vt D, denominatus per F, ad D, binas
rio

binario , & vnitate , plano {ub B, & aggregatoex F, &

vnitate; videlicet plano B D ; ergo planum B D, au&um

binario eft 2qualeplanoF E: & quia B, eft mu_h;_rudo
ipfa~
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B.4. E.s. F.6. D.7
A ¢ & & Cai

Prop.s.e. ipfarum, A jergo A, funt 2qualesplano B D, denomi.

nato per quadruplum BD, au@um 8; fed quadruplum
BD,auGtum 8 eft quadruplum planiB D, aucli 2 5 vides
licet plani EFiergo A, funt 2quales plano B D 4 deno-
minato per quadruplum E F : quia etiam B, eft numerus
multitudinis A, quarum vltima C; conftat B, effc nume=
rum ordinis C; & binario, ac vnitate minorem effe nu«
metis , quifol:dum producunt deaominatorem C; ergo
C, eft vnitas denominata folido fub B, & plano EF;
ergo A,ad C, eft vt planum B D, denominatum qua-
druploplani E F, ad vnitatem denominatam folido fub
B,& plana BF; & multiplicando per planum EF, vt
planum B D, denominatum per 4. ad vnitatem denomi=
natam per B; & iterum multiplicando per B, vt folidum
fub quadrato B, & D i vidclicet aggregatum ex cubo B,
& triplo quadrati B, denominatum per 4, ad vnitarem;&
multiplicando per 4, vt aggregatum cx cubo B, &
triplo quadrati B, ad 4. Quod, &c.

Theor. 10. Prop. 1.

Vnitatum , que denominantur [olidis omnis
numerornm confequentium ab vnitate
qualibet aflumpta ad fuccedentes in infini-
tumest, vt binarius ad numeram ordinis
afumpis .

v Sint

Arithmetice 73
B3 Dy Ag

C ——_
Nitatum , qua denominantur folidis omnivm nu-~
‘merorum confequentivm ab vnitate fie aflumpta

A s cutus ordinis numerus B; & fuccedentes in infinitum

C.DicoA,ad C, efle vt binariusad B. Sit D »aggre-

gatum carum , qua precedunt C , 3 primas quarum erit

A,.vIur_nq ; & numerus multitudinis ipfarum D, idem,

quiordinis aflumpta, videlicet B ; €rgo A,ad D, eftvea,

ad compofitum ex cubo B, & triplo quadrati B ; funt
autem D,ad C, vt planum fub B, &‘ipfo B, terpario
auéo; yideh‘cet vt compofitum cx quadrato B, & triplo

B,adbinarium; & n‘ultiplicandopcr B,vt ccmpofitum

excubo B, & triplo quadrati B,ad duplum Bjergoex

2quo A,ad C,eft vt 4.ad duplum B; & dinidendo per

3,vt2.adB. Quod, &c.

" Theor. 11. Prop.12.

Vnitatum, qua denominantur [olidis omnis
numerorum ab wnitate , quotlibet affim-
pta non 4 prima ad [uccedentes in irfini-
tum [unt , vt productus ex numero muiti-
Yudsms spfarum in numerii ternario maio-
rem auctus duplo plans (ub eodem numero
€& multitudine precedentium , ad produ-

Clum ex numero multitudins praceden-
K tinm

Pr., 10,1.
Pr.g, 2,
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Nitatum, qua denominantur folidis omnium nu-
merorum ab vnitare fint aflumpta H,non d prima
in mu'tirudine numeri B; quibus in infinitum fucceden-
tes [; % precedentes G,in multitudine numeri A; &
produltus ex B, in numerum ternario maiorem au&us
duploplani BA, fitK; fit etiam O , ternario maior A, &
plaaus AO, fit C, quiau@usbinario fiat L. DicoH,ad
1,efeveK,adL. Fiat M,aggregatum ex A,B; &P,
ternario maior M; & planus PM, fic E; cuius quadruplus
audtus numero 8. fit F:ergo M, eft multitudo ipfarum
Prop.s... Gy H & funt G, H, zquales E, denominato per F : fiat
’ etian D, quadruplus L : quoniam L, excedit C , per bi-
nariam; etiam D, excedit quadruplom C, per 8; ergo G,
Peop.s.2. 81t ¢ Juales C, denominato per D; ergoexceffus G,& H,
{upra G, videlicet H, funt zquales excefui oumeri E,
deao ninati per F, fupra numeram C, denominatum per
D: & quia D.F, excedunt per 8. quadruplos C, E; ergo
pr. 4a.1, exceflus fraQionlt E,perF, & C, per D, eft oGtuplus
excetlus E,C, denominatus per planum D F : quoniam
etiam 3. cltiden exceflustdm P, M, tum O, A ; vicifim
exceflus P, O, eft ®qualis exceflui M, A; videlicer nume-
Prop-1.2.7o B s ergo exceflus planoram PM , OA, videlicer excel-
fasE, C, eltequalis plana fub B, & aggregato A, P clt
autem P, 2qualis M, & 3; & M, 2qualisA, & B;ergn
aggregatum A, P, eftaggregatum ex B, 3,& duploA;
& planum fub B, & aggregato A, P, elt aggregatum ex

qua-

eArithmeticp . 5
quadrato B, triplo B, & duplo plani A B; videlicet pro-
dutus ex B, in numerumternario maiorem au&us du-
plo Elam' BA; cuiufmodieft humerus Kiergo K,cft excef-
fus E,C; & H, funt 2quales o&uplo K, denominato
perplanum DF ;ergo H,ad H, G, funt vt o@uplusK,
denominatus plano DF,ad E, denominatum perFi&
multiplicando per F,vt o&uplus K, denominatus per D,
adE; funtautem G,H,ad I, vt E,ad 2 : ergo ex xquo
H,adl, funt vt octuplus K, denominatus per D, ad 3;
& diuidendo per 2.vt quadruplusK , denominatus per
D, ad vnitatem : vel vt quadruplus K, ad D ; ergo(quia
D, eft quadruplus L, dividendo etiam per 4 )H ,ad I,
funtvt K, adL. Quod, &¢.

Theor.12, Prop. 13.

Vnitates denominata folidis omnium impa-
rium ab unitate, quotlsbet affumpta a pri-
ma [unt aquales producio numers multitu-
dinis spfarum in numerum binario maso-
remydenominato per duodecuplum esn[dem,
addto femper 9.

S Int A, imparesab vnitate; quorum folidis denomi-

natz fint voitates B quarum multitudod prima fit

numerus C; & C, au&us binario fiat D ; & planus CD,

fit E; cuius duodecuplusauus g fit G ; & cx denomis

natione E, per G, fiat fractio H. Dico B, ¢fe zquales

H. Sint,K, vltimi, qui adhibenturin dcnominatﬁon}:
K 2 H

Prop.9.a.
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Prop.4::. B, crgo B, funt 2quales aggregato ex omnibus difpofitis

inA,vfque adK, preter vnitatem, & K, denominato
perplanoplanum fub K, I, 3, & vaitate: & quia terni
A, denominant fingulas B; multitudo difpoficorum in
A, vfquead K, binario maior ¢/t multitudine B , videlic
ccenumero C; ergo numerus C, eit multitudo omnium
A, v(g;ad K, preter duosextremos vaitatem , & K; &

Prop.2.2. aggregatum eorumdem , prater extremos, eft dimidm

planifub’ C, & aggregatocxtremarum vnitatis, & K
& quoniam inter vnitatem, & K, tot funt intermedi;j,
quot vaitates in C ; ergo excellus cstremoram vaitatis,
& K,ad 2. exceflum confequentium eft ve C,auétus vni=
tatead vnitatem’s & componendo, exceflus vnitatis , &
K ,auétus binario, vel aggregatum ex K, & vnitatead
2. eltve C,auctus 2, videlicec D, ad vaitatem; permu-
tandoq; & conuertendo, D, dimidius eftaggregatiex K,
& vnitate; & planum CD, vel numectus E, dimidius eft

Prop.2.2. plani fub C, & aggregato ex K, & vnitate; ergo E, eft

aggregatum omnium A, v(q; ad K,prater extremos vni-
tatem, & K cademratione, quia exceffus vaitatis, &
K,adz.clt vt C,auétus vaitate ad vnitatem ; diniden-
do, exceflus I, % vnitatis ad 2. eft ve C,ad vaitatem ;
permatandoque & conuartendo, C, dimidius eft excels
fus 1, & vnitatis; & duplus C,auctas vnitate eI &
au&us cernario et K & compolitus ex 3. & quadruplo
quadrati C, & o@uplo ciuldem C, videlicer compofitus
ex 3. & quadruplo E, eft planus [ K, & (multiplicando
pet 3. planum vnitatis & 3. ) compofitus ex 9, & duo-
decuplo B, videlicet numerus G, eft planoplanum fub

vropn K, 1, 3, & vnitate : ergo B, funt xquales E, denominato

per G,videlicet frattioni H.Qaod,&c.
Theor.
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- Theor.13. Prop.14.

Vnitatum, qus denominantur [olidis omninm
impariwm ab vnstate , guothbes afSumpta d
prema [unt mnores duodecima parse uni-
Latis.

C.r%. e TiTe F3r e
D. 4. B.6. A.24. E. 288, F. 297.
Int C,quotlibet vaitates denominatg folidis omnium
imparium ab vaitate fumpte in multicudine numeti

D,dprima. DicoC,aggregatas minoresefle %. Fiat
B, binario maior D; & planumB D, fit A ; cuius duode.

. cuplus E; quiauctus numarog. it F.Ergo A, ad F, mi=

norem habet proportionan,quamadE; & elt A, adE,
vtvnitasad t2.ergo A, ad F, minorem habet propertios
nem, quam vnitasad 12. & A, denominatos perF, eft

minor %, Suat autem C,aggregate equales A,denomis pr.rz.z;

nato per Fsergo C,aggregat siitminores . Quod, &c.

Corallarium Primum.

Vnde conslas wnitates denominatas folidis veas

omnium imparium abunstase snsnfinitum
difpofitas , €5 aggregataseffe fimtrexten-
Jiomis .

Co:
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vet6, 1. Patetetiam , quod wnitates denominate [oli-
dis omnium numerorum abvnstate [unt in
aligna multstudine & prima , qua ymplens
propofitam extenfionem minorem extenfio-
ne difpofitarum earumdem in infinitum .

Theor.14. Prop. .

Vnitates denominat e [olidis omnium impa-
rism abunitate , dsfpofita ininfinitum, &5’
aggregasafunt aquales % .

A
B—~C—~D—E—~F—G-—~H—] e

Intin A, difpofitze in infinitum , & aggregare unita-

tes denominate folidis omnjum imparium ab uni-

tate. Dico A, zqualemefle 7. Aliascrit A, maior, uel

gf"l""; minor ;. Sitmaiorigiturinaliqua multitudine fumprg

d prima unitares in A, difpofice implent (% : fichuiufmo.

dimulticudiais numerus B, qui unitate adieta fiat C;

Def. 10, ergo aliquotunitates in A, di(}poﬁrx fumpta 4 primain

Pr. 14, 2. multitudine numeri C, funt maiores % : quod eftabfur-
duan

eArithmetsce . 79

dum: noneftigitur A, maior . Sit minor, & data pro- Prag.r.
portione minoris ingquaiitaus A, ad %, inueniatur al-

tera maior,que fit homeri 1, quem numerus 12.metjatur

per D, ad E, vnitate maiorur s & iplius D, fit nenoplus

F; & inueniatur numerus G, qui mctiatur numerym non Prop7,a.
minorem F, per feipfum aucum binario , & fumantur
vnitates in A , difpofite & primain multitudine numeri

G ; & aflumptarum {bmma fit H: conftar H, effe portio-

nem ipfius A ; & zqualem producto cx numero G, infe Prasa.
ipfum binario au¢tum denominato per duadecuplum.
ciufdem produ ti addito 9: quia autem produttusex G,

in feipfum binario au&um noo ¢ft minor F; etiam deno- Pr.4q.
minatus per duodecuplum eiufdem produéi addito 9.n6

eft minor F, dcnominato per duodecuplum F, addito 95

& (dwidendo virumqs numerum fraébionis per 9. ynon

et minor D, denominato per duodecuplem D, auétum
vnitates et autem 1, dnodecoplus D3 & I, 2utus vnie
tateelt E ; erzo H, non eft minor D, denominatoper E:

fed quia D ,ad 1, eft vt unitas ad 12.0¢l % adunitatem;
&1,2d E ,maiorem proportionem habet , quam A ,ad
2psergo ex @quoin perturbata D, ad E, uel D, deno-
minatus per E , adunitaré babet maiorem proportion€

quam Asmaior igitur <&t D,denominatus per E,quim A;

& non eft H, minor D , denominato per E 5 ergo H,eft

maior A,pars toto,quod eft abfurdum:Non igitur A,mis

nor cft ,ncque maiotiergo A,eft 2qualis . Quod,&c.

Theor. 15. Prop.16.

Vnitates denominata [olidis cmnium impa-
rium abunitate, quothbet affumpta A pri-
ma
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ma ad [uccedentes sn infinitum [funt , vt
quadrupium plani (b namero multstudi-
nis affumptarsm , €5° numero binarso ma-
sore ad ternarsum .

C D 12 E

A —— B e

Nitatum,qua denominantur folidis omninmimpa-
rium ab vaitate fint quotlibet afumptg A,in mul
titudine numeri C, & fuccedentes in infinitum B, Pla.
nus etiam fub C, & numero binariomaiorc fit D, cuius
quadruplus F, & duodecuplusE. DicoA,ad B, cflevet
L, ad 3. Et quia C, eft multitudo magnitudinum A&
D,eft planus (ub C,& numero binario maiorc,& E,duo-
decuplus D; ergo A, funt 2quales D, denominato per E,
au&tum nouenario; & aggregata A, B, funt xquales vai-
tati denominatz per12. ErgoA , ad aggregatas A, B,
funt vt D, denominatus per E, au&um 9. ad o4. & (mul-
tiplicandoper 12.) vt E, denominatus per fe ipflum au-
&tum 9. ad vanitatem, videlicet vt E,ad E, auétum 9. &
dividendo per 3, vt F,ad F,audum 3; ergo dividendo,
A,adB, funtvtF,ad 3. Quod, &c.

Theor. 16. Propof.17.

Vnitatum , que denominantur (olidis impa-
rivm abumitate , quotishet affumpta advl-

timam [uni , vt productum ex quadraplo
qﬂd'
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quadrati multisudinis affumptarum wni.
tate minuto in sdem quadratum aunlium
duplo lateris,ad fexcuplum esufdem lateris
aullum ternarso,

C. 3. E.4.

A T | I B,
*TT IvT AT VY TIY

G.24.M.15.L.27.D.15.
H.297. K. 81, F.189.

Slnt inmultitudine numeri E, aflumptz A, vnitates
denominatz folidis omnium imparium ab unitate;
quarum uitima B ; & fit G, quadratum ipfivs E, auctum
duplo lateris ciufdem; & M, quadruplum eiufdem qua-
drati unitate minutum 5 & L, fexcuplum ciufdem E,au-
&um 3. DicoA,ad B, effeut planum G M, ad L. Sit
H, duodecuplum G, auéum nouenario: conftat A,
¢quales effe G, denominato pet H: fiat C , unitate mi-
nor E; & quadratum C,au&um duploeiufdem fit D
cuius duodecuplus audus . fit Fj: quia C, eft unitate,
minor E, numero multitudinis A conftat C, eflemul-

Pr.1j.2,

titudinem A, prater B; & A, prater B, xquales, effes Pr. 13.2.

D, denominato per F : tandem fat K, nonuplus exceffus
G, D; conftat etiam B, 2qualem efic K, denominato per
planum F H : & quoniam C, eft xqualis E , unitate mi-
nuto; quadratum C, eft quale unitati, & quadiatoE,
dempto duplo E; & (adiccto communiduplo C,uel dua
plo E, binario minuro) quadratum C,una cum duplo C,
uidelicet numerus D, &qualis eft quadrato E , unitate
minuto; eftautem G xqualis cidem quadrato aué&o du-
ploE ;igitur exceflus G, D, eft duplus E, auétus unita-
te; cutustriplus cft fexcuplus E, au@us 35 buiufmodieft
numerus L ergo L, et uriplus excefivs G, D & excel-
fus G, D, cft nona pars nurilcri K;ergoex aquo II.\, ad

b

Pr.44.1.
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K, clt vt 3.2d 9. & conuértendo K, tripluseftad L: quia
disimus D, zqualem efle quadrato E, vnitate minuto;
duodecuplusipfius D, eft 2qualis duodecuplo quadrati
E, minuto 12 & (adieGto communi ¢.) duodecuplus D,
au&us g. videlicet numerus F, et &qualis duodecuplo
quadrati E, minuto 3; cuius tertia pars eft quadruplus
quadrati E, minutus vnitate; huinfmodi eft numerus M;
ergo M, tertia pars eft ipfius F; & conuertendo F, tris
plusett ad M videlicet, vt K,ad L ;permurandoqs &
conuertendoK,ad F, elt vt L, ad M; ergo K, denomi=
natus per F, 2qualis eft L,denominato per M:quia etiam
diximus A, zqualesefle G, denominato per Hi & B,
zqualem K, denominato per planum FH ; ergo A,ad B,
funt vt G, denominatus per H, ad K, denominatum per
FH; & multiplicando per H, vt G,ad K, denominatum
per F; videlicet vt G, ad L, denominatum per M s ergo

{ muleiplicandoperM, ) A,ad B, funt ut planumGM .

adL. Quod, &c.

Theor.17. Prop. 8.

V nitatis,que denominitur [olsdis impariwm ab
wnitate , qualibes alfsmpta ad [uccedztes sn
infinitwm eft, vt oiduplus numeri ordinis
aflismpta anstus 4. ad quadruplum qua-

drats ciu[dem Vnstate minusum .
Vni-

edrithmetice . 83
Ag B, C
Gis E.3 D.35. F 7
Nitatum , qua denominantur folidis imparium ab
vnitate fit aflumpta B; cuius ordinis numerus F;&
ipfi B, fuccedentes in infinitum C 5 it ctiom 1>, ouadru-
plus quadrati E, vnitate minutus ; & F, duplus E,av &us
vhitate. DicoB,ad C, efle ve quadruplus F,ad D. Ag-
gregentur in A, thm B, tim qua ipfam B, pracedur: a
prima:quia E, et numerus ordinis B;eft etid multitudinis
collectarum in A: fiat G, xqualis quadrato E , au &o du-

o
w

plo lateris ciufdem ; quoniam igitur B,ad A, funt vt fex. p,, 17,2,

cuplum E,auctum 3; videlicee ve triplus F, ad planum

G D; funtautem A, ad C, vt quadruplum G ,ad 35 & or

dinidendoper4. vt G,ad & & multiplicandoper D, vt
planum G D, adtriplum D, denominatum per 4 ergoex
zquo B,ad C,funt v triplus F,ad triplum D, denomina.
tum pet 4; & dinidendo per 3, vt F, ad D, denominatum
per4; &multiplicando per4,B,ad C, funt vt quadrus
plusF,ad D. Quod,&¢.

Theor. 18. Prop.1o.

Vnitatum , que denominantur (olidis omnium
imparium ab unitate, quotithet affumpea
non d prima, ad fuccedentes sn infinstun
Junt, vt planus numers aflumptarum, €5°
numers binario matoris andtus duplo plani
[ub namerss aflumptarum, €' praceden-
tium 5 ad plrmum jué numero praceden-

L

2 fsuin,

16. 2.
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tium , €5° numero binario maiore autum
femper fraitwne in qua 3. denominatur

per 4.

Az B,2. " LS8 M.z

D% sir i Eegly ifyy Co—t e e

F.1s. K.20. H.3s. G.189. I.429.

\,TNitatum, quz denominantur folidis omnium im=

parium ab vaitate (int affumpta E, non 4 prima
in multicudine numeri B; quas in infinitum fuccedentes
C; X precedentes D, in multicudine oumeri A ; {it au=
tem L, planus numeri B, & numeri binario maioris; &
M, duplus plani fub numeris A, B; & F, planus numeri
A, & numeri binario maioris. Dico E,ad C,effe vrag-
gregatum L, M, ad F,2au&um 2 vaitatis. Fiat G,noue-
n:r10 maior duodecuplo ipfius F; & H, produ&us ex
aggregaro A, B, innumerum binario maiorem ; & I, no=
ucnario maior duodecuploipfius H: conftat D, zquales
cffe F, denominato per G; & D, E, imul zquales H , de-
numinato per I3 & E,2quales nonuplo exceflus H, F,
slenominato per planum G I's fic K, exceflus H,  ergo E,
ad aggregatas A, E, funt vt nonuplusK , denominatus
plano G,ad H, denominatum per I; & mulriplicando per
I, vt nonuplus K, denominatus per G,ad H; & multiplis
cando per 4. vt quater nonuplus, velter duodecuplus K,
denominatus pet G, ad quadruplum H;; funt autem ag-
gregate A, E,ad C, vt quadruplus H , ad 3; crgo ex
zquali E,ad C, funt ut ter duodzcuplusK, denominatus
per G, ad 33& dividendoper 3, vt duodecuplus K, de-
nominatus per G, ad vnitatem; & multiplicando per G,
vtduodecuplusK,ad G,vel ad duodecuplum F,au@um

9&

Arithmatice , 8s

9; & dinidendoper 12, vt K, adF,au@um %, vel 2: &
quoniam funt quatuor magnitudines A , aggregatum €x
A, B, & numeri binario maioresipfis, eodemexceflu B,
fe fe excedenress ergo planum fub maioribus , videlicet
H, excedie planum fub minoribus, vidclicet F, plano fub
B, & aggiegato ex maxima, & minima, videlicer ¢x bi-
nario,B, & dap’o A: planum autem fub B, & compolfito
ex binario, & B, e L; &planum fub B, & duplo A, eft
M;ergoexceflus H, F, videlicet K , cft 2qualis aggrega-
toL,M;ergo E,ad C, funtve aggregatum L, M,adF,
autum 2. Qrod, &c

Theor.19. Prop. 20.

Vnitatum , qua denominantur [olidis nume-
rorum Arithmetice difpofitcrum ab wnita.
te, quothbet aflumpta a prima, funt aqua-
les fractioni , cuins numerator est multi=
plex: plani (ubmultitudine afsuptarum , €5°
excefSu ancts excefu, €' binario, per eam-
Az multitudinem;denominator vero multi-
plex numeratoris per duplum compuofits ex
quadrato, €5 numero exceffus , anitus du-
plo quadrato compafiti ex eodem exceffis,
& wnitate .

Sint

Prop.1.2.
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A !'t r}r 7:3 zx;_'i'r r'f'rx‘ Z'B'ln‘ ﬂ'a"ﬂ
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Int A, vnitates denominacz folidis numerorum Aris
thmetice difpofitorum ab vnitate cum cxceflu B,
fumptz in multitudine numeri Ci fit autem D, planum
C B; & D, auétus B, fit E 5 quo fingalis duabus vnitati=
busau&ofiant F, & G : conftat G, eflc @qualem plano
C B, aucto B, & binario: & quia C, cft multitudo A; &
terni Arithmetice difpofiti dcnominant fingulas A s ergo
numerus binario maior C, eft multitudo eorum , qui
adhibCuur in denominarione fumptarum A; & propterea
C, multitude eft intermediorum , practer extremos; fed
quot funt intermedij, totuplex eft exceffus penultimi, &
vnitatis ad exceflum con{cquentium ; ergo planum B C,
videlicet numerus D, eft exceflus penultimi, & vnitatis;
& D,an&us B, videlicet E, eft exceflus vitimi, & vnita=
tis; & E, anétus vnitate videlicet F, eft vitimus; & G ag-
gregatum extremorum F, & unitatis : ex duétn G,inC,
fiat H; conftatetiam H, cffe duplum aggregati interme-
diorum. Sitl, duplum compofiti ex quadrato,& numes
roB; & exdu@u H,inl, fiatK; & compofitumex B, &
unitatefit s conftat L, effe fecundum Arithmeticé dif=
pofitorum ab unitate. Dico A,xquales efle H, denomi=
nato pet compofitum ex K,& duplo quadrati L. FiatN,
compofitus cx D,& vnitate; conftat N,cffe penultimom
Arithmeticé difpofitorum ab unitate; ergo difpofitionis
Arithmetica primi funt voitas, & L ultimivere N, & F;
& extremi unitas, & F: quoniam unitas ad duplum B;
vel H,ad duplum plani B H; vel dimidium H,ad planum
B H,eft veaggregatum intermediorum ad exceffum pla-
niNF, fuper L, planum unitatis, & L; cftautcmaggre-
gatum

Arithmetice . 87
gatumintermediorum dimidium H ; ergo exceffvs plani
NL, fuper L, eft planum B H; & planum N F, eft zqua-=
leplanoBH,& L ; & {olidum L N'F, eft zquale folido
L BH, au&o quadrato L; quoniam autem L, eft equalis
B, & unitati; planum L B, eft ®quale compefito ex qua-
drato B, & numero B; videlicet dimidioI 5 ergo folidum
L BH, cft xquale dimidio plani H I; widclicer dimidio
K ; ergofolidum L N F, vel planoplanum unitatis,L, N,
& F, eft dimidium X, au&um quadrato L; ergo A funt
xquales dimidio H, derominato per dimidivm K, au-
@um quadrato L; & multiplicando utrumque numerum
fra&ionis per 2. funt xqual-s H, denominato per K, aue
Gum duplo quadratoL . Quod, &c.

Theor.20, Prop. 21

V nitatums que denominantur [olidis omninm
Arithmetice difpofitorum ab vnitate,quor-
libet affumpt & 4 prima funt minores vnita«
te denomnata duplo compofits ex quadra-
10, €9° numcero excefSus.

C

g Int C, quotlibet unirates denominatz folidis omnifi

) Arithmeticé dfpofitorym ab unirate , fumpta in

qualibct multitudine 3 prima;& fit D,duplum compofiti

ex quadrato , & numcro exceflus difpofitionis Arithme-

tice. DicoC,minores efleunitate denominata D. Sit
4

Pri4e2.
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E, multiplex plani multitudinis afflumptarum , au&i nu.
mero excelfus, & binario, per eamdem multitudinem;&
F,multiplex E, per D ; & C, duplum quadrati compofiti
ex eodem exceflu, & unitate; ergo C, funtequales E,
denominatoper F,au0&um G; & C, adunitatem funt
ut B, denominatus per F, auéum G, ad unitatem; uide.
licct ut E, ad compofitum ex F, & G; haber autemE,
ad compofitum ex F, & G ,minorem proportioné quam
E,adF;& E,adF, et ucuniras ad D; uel ut unitas dee
nominataper D, ad unitatem; ergo C, ad unitatem ha-
bent minorem proportionem , quim umnitas denominata
per D, ad eamdem unitatem; ergo C, {unt minores unis
tate denominata per D. Quod, &c.

Corollarium Primum.

Vnde conilac wnitates denominatas [olidis
ommium numerorum Aritbmetice difpofi-
torum ab wnitate in infinitum difpolitas

€5° aggregatas effe finita extenfionss

Corollarium Secundum.

Patet etiam , quod wwnitates denominata foli-
dis omninsm numerorum ab unitate funt in
aliqua multitudine 4 prima , que smplent
propo/it’am extenfionen minorem extenfio-

ne difpofitarum earnndem sn infinitum .
Probl.
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Probl. 2. Prop. 12,

Datis tribus numeris, quartum inuenire , qu
70m manorem primo dato metiatur per pla=
num [us ipfins, €5 alterius dati, aucinm
tertiodato.

B.41. C.4. D.2, E.R.168.F.R.2§ G.& A3

Int B,C, D, tres numeri dati, oppotrtet inuenire
S quartum , qui metiatur numerum non minorem da=
to B, per planum fui ipius, & C, anéum D. Aggregati
¢x quadrato D, & quadruplo plani B C, fitradix qua-
drata E ; que diuidatur per duplum C , vt fiat quotiens

_ F:item D, dinidatur per duplum C, vt fiat quoticns G,

& fit A, nonminor excefluF, G. Dico A,metiri nu=
m erum non minorem B , per planum A C,au&um D.
Quoniam A , non eft minor exceflu F, G; ergo aggrega-
tum AG,non eft minus F; & (multiplicando per duplum
C,) duplum aggregati ex planisAC ; GC, non eftmi-
pus duploplani F C: & quia G , cft quoticns diuifionis
D, per duplum C; duplum planiG C,eft numerusD ¢
item quia F,eft quoticns divifionis E, per duplum C;
duplum plani FC,eft E;crgo aggregatum €x duplo
planiAC, & D, non et minus E ; & quadratum aggre.
gatiex duploplaniA C, & numero D, videlicer aggre-
gatumex quadruplo planoplani quadratorum A G, &
quadruplo folidi ACD , & quadrato D , non elt minus
quadrato E, vidclicet aggregato cx quadrato D,& qua-
M druplo



¢ oroll, 2.
prizte 2,

90 Noue Quadrature

druplo plani B C; & ( dempto prius communi quadrato
D, nccnon diuidendo per quadruplum C,) aggregatum
folidifub C, & quadrato A, & plani A D ,non eft mi-
nus B: {ed A, meritur aggregatum folidi fub C , & qua-
drato A, & plani AD, per planum AC, au &um D; ergo
A , mctitur numerum non minorem B, per planum AC,
au&tum D. Quod, &c.

Theor.21. Prop. 2;.

Vmtates denominata [ohdis omninm nume-
rorum Arithmetice difpofittonis ab unitas
te , difpofite in infintum , (5° aggregats
[vnt aquales wnstati denomnats per du-
plum compofits ex quadrato , €5° nuwmero

exce[fus confequentsis esn[dem dsfpofitionss.

A L.o24. M. 5%
B C—1—=D—E—~F—N.16,0.3. P.5. G e
H

S Intin A, difpofitzin infinitum , & aggregatz vnitas
tes denominate folidis omnism numerorum Arie
thmetice difpofition’s ab vnitate; & fit L, duplus com.
pofiti ex quadrato,, & numero exceffis confequentium
ciufdem Arithmetice difpofitionis; & M, fit vaitas des
nominataper L. Dico,quod A, et zqualis M. Aliis
erit A, maior , velminor M. Sit maior; igiturin aliqua
maltitudine fumpt2 4 prima vnitates in A , difpofite
impleat M : fic huiufmodi multitudinis numerus B, qui
vnitate
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vnitate adie@a fiat C; ergo aliquot vnitatesin A, difpo-
fire fumptg a prima in multitudine numeri C,funt maio-
res M; quod eft abfurdum : noneftigitur A , maiorM.
Sit minor; & dara proportione minoris inzqualitatis A,
ad M, inueniatur altera maior, qua fit numeri 1, quem
L ,metiaturper D, ad E, numerum vnitate maiorem; &
&ipfius D, fiatmultiplex ¥, per N, quadratum compo.
fiu ex excefl confequentium , & voitate; & datistribus
numeris F, exceffu difpofitionis O, & P, aggregatoex
O, & binario, quarrus inucniatur G , qui metiatur ou-
merum non minorem F, perplanum GO,au@umP;&
fumantur voitatesin A, difpofitx @ prima in mulitudi-
necnumerti G ; & affumptarum fomma fit H: conflat H,

Deflio.

Pr.21, 2,

Pr. 25,1,

Pr.22.20

effe portionem ipfius A ; & a2qualem produdto ex nume. py, 4o, 2.

10 G ,inplanum GO, anéum P, denominato per muk
tiplex einfdem produéti fecundum L, auétum N: quia
autem prodoctusex G ,in planum GO, avéum P, non
eft minor F ; ctiam denominatus per fuiipfius multiplicé
fecundum L ;au&um N, non eft minor F, denominato
per multiplicem F, fecundum L, au€um N; & (dmiden-
do vtrumgq; numerum fractionis per N, ) non eft minot
D, denominato per multiplicem D,fecundum L,av&um
vaitate; eft autem I, multiplex D, fecundum L; &1,
aué&us vnitateeft E; ergoH , non eft minor D, dencmi.
natoper E : fed, quia D,ad @, eft vt vnitasad [ vel ve
M, (vnitas denominata per L, ) advnitatem;& T,ad
E ,maiorem proportionem haber, quam A ;ad M ; ergo
ex 2quo in pertutbata D, ad E,vel D, deneminarus
per E,ad vaoitatem habet maiorem proportior€, quam
A; maior igitur ¢ft D, denominatus per E, quam A; &
pon eft H,minor D, deneminato per E ;5 ergo H, eft
maior A, parstoto, quod cft abfurdum : nonigitur A,

Pr.44. 10

minot et M, nequc malor : ergo A, eft ®qualis M.

Quod, &¢.
’ M 2 Theor.
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L1:fatipfius F, quadiatum H: conftat R , effe xquales Pr. 20.2.
L, denominato per duplum G, auum duplo H ; & age pr, 23,2,

Theot. 22, Propof.24.

Vnitates denominata [olidis numeroris Arith?
metice difpofitorum ab unitate , quotlibet
affumpta 4 primaad [uccedentes in infini-
tum [unt, vt productus ex plano excelfus
confequentinm Arithmetice dsfpofitorum.,
£5° multitudinis affumptavum ducto in [
ip[wm antum eodem excelfu , €5 binario,
ad compofitum ex codem exceffu , €°
unitate.

A.2. B.3.D.6.C.11. L22. E.66.F.4.1.12.G.264.H.16.

R% 26 S - -

S IntR, quotlibet vaitates denominat folidis nume=
rorum Arithmeticé di(pofitorum ab vnitate, cum
exceilu B, fumpta 4 prima in multitudine numeri Asfluce
cedeates verd ininfinitum fint difpofite , & aggregat®
iaS; % planum AB, fit D ;& D, autus B, & binariofit
C;&exdu@u C,inA,flac L;& ex L,in B, flat E:
conitat E, elle productumex D, in C: fit F, compofitus
ex B, & vaitate. Dico R,adS,efle, vt E,adF. Duca-
turF,in B, ve fiatI: conftat I, effe compofitum ex qua-
drato , & namero B: ducatur etiam F,inE,vt latG:
quoniam E, eft produ&us LB; ergo G, eft productus L
BFjeftagtem I,productusBF;ergo G, eft proc}:xc:us

gregatas R , S, &quales effe vnitati denominata per du-
plumI;Ergo R, adaggregatas R, S, ita fe habent vt L,
denominatus per duplam G, au&tum duplo H, ad vnita-
tem denominatae: cuplo Is & multiplicando per 2.vt L,
denominatus per G, au€om H, ad vaitatem denomina-
tam per 1 ; & muleiplicando per I, ve produéinm L 1, vi-
delicet G, denominatus per G, au@um H, ad vnitatem;
& (multiplicando per G, 2u&um H,) ita fe habent R,ad
aggregatasR , S, vt G, ad compofitum cx G, H; & die
uidendo, R ,ad S , ita fehabene vt G, ad H; uidelicet
utplanum F E , ad quadratum F 3 & ( dividendoper F, )
fustR,adS,utE,ad F. Quod,&ec

Theor. 23. Prop. .

Productus duorum laterum efimaior  quam
vt ad cornmdem differentiam fit vt mings
latus ad unitatem ; €5 exceffus eft minoris
lateris quadratus.

A.s. C.3. B.2.

Int duz magnitudincs A, B; quarum it B, minor;

S & differentia C. Dico quod produétus AB, minu=

tus quadrato B, adC, cft vt B,ad vnitatem. Quoniid

A ,xqualiseftaggregato C, B; preductus AB, eft 2qua=

lis aggregato produéti C B, & quadiati B; erge g{oduf
us
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Qus AB,minutus quadrato 8,eft 2qualis produ&o C B;
eft autem productus CB,ad C, vt B, ad vaitatem; ergo
produ&us AB, minutus quadrato B ,ad C,eft vt B,ad
vnitatem. Qund, &ec.

Theor. 24. Prop. 26.

Vnitates denominate [(olidis  numeroram
Arishmetice difpolitorum , quotlibes af-
[ompta [ant minores vmstate denominata
Jolido [ub duplo exceffu, €5° mnimis nu-

meris .

B.2. C. 5. 8. E. 11. F. 14

A 55 T TErE D. é.

S Int in A, difpofitz quotlibet vnitates denominate
folidis Arithmeticé difpofitorum ; quorum primus
B; fecundus C; & duplus exceffus confequentum D¢
Dico A, minores effe vnitate denominata {clido BCD.
Arithmericé difpofitorum , qui adhibentur in denomis
natione vnitatum A, {int penultimus E, & vitimus F:
ergo A, funt quales aggregato ex intermedijs , praeter
B, F, denominato per planoplanum BCEF; ergo A,ad
vnitatem funt, vt aggregarum ex intermedijs praeter B,
F,ad planoplanum BCEF ; videlicer proportionem ha-
bent compolfitd ex proportionbus intermediorii practer
B, F,ad cxceffum planorum EF, BC, & huins exceflus

Prop.3.2.2d planoplanum BCEF: eft autem proportiointerme-

[ 28

diorum praeter B,F,ad exceflum planorumEF,BC,
eadem
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eadem proportioni vnitatis ad D ; & proportio cx ceflus Przg.2.

planorum EF, BC, ad p'anoplanum BC EF, minor pro-
portione vritat's ad planum BC; vel multiplicando per
D, minor proportione D, ad folidum DBC;crgo ex
xquo proportio intermediorum prgter AF,ad planopla-
pum BCEF ,minor elt proportione vnitatis ad {olidum
DBC; & aggregatum intermediorum preater B, F, denos
minatum planoplavo BCEF, videlicet A, minor eft vni-
tate denominata folido DBC. Quod,&c.

Coraollarium Primum.

Vnde conflat wnitates denominatas [olidss Prasa;

numerorum Arithmetice difpofitorum in

infinstum difpofitas , €5° aggregatas effe
fingta extenfioms .

Corollarium Secundum.

Patet etiam , quod wnitates denominate [ols- Praes,

dis numerorum Aritlmuice difpofitorum
in alsqua multitndine funt 4 prima, que
smplent propofitam exterficnem minorem
exienfione dsfpofitar itearumaé i infinish .

Theor.



96 Noue Quadrature eArithmetice . 97

Theor. 25, Prop. 27. Az Bs. 0—P— cC;

o I G

Q M N

Vnitates denominats  [olidis  numerorsm

Arithmetice dt[pa/iromm in inﬁmmm d‘-_ :jninorem M; & i{nter Arithmeticé difpofitos inueniantur

r unt aquales vntats uo aumeri confequentes O, P, maiores numero Njergo
fPO/"’% &’ age ?gdt‘e f J £q @, ctiamplanum O P, maius el’l plano numeri N, dutrin
denominata /ohdo ﬁib duplo txﬂﬂ“ ) feipfum auGum numero C;& multd maius eftyquam M;

&(multiplicando per planum AB,)planoplanum ABOP,
maius et (olido A BM, videlicet numero Q; eft autem
numerus Q, ad quadratum plani AB, vt G ,ad I ;crgo

MINIIMIS BUMETES o

A.2. B.s. C.3. planoplanum ABOP,ad quadratum plani AB, maiorem
S G.2 habet proportionem,quam G, ad I & per conuerfioncm
H K rationis, planoplanum ABOP, ad exceffum ciufdem fu-

prd quadratum plani AB,minorem habet proportionem,
quiia G ,ad D; habetautem exceflus planoplani ABO pr. .y, .
P, fupra quadratum plani A B, ad exceffum planorum
OP, AB,proportionem eamdem, quam planum A B,
ad vnitatem; vel eamdem, quam vnitas ad vnitatem
denominatam plano A B; vel (diuidendo per duplum
C,)eamdem, quam voitas denominata duplo C,ad
vaoitatem denominaram folido fub duplo C, & AB, vie
delicer ad Gsergo ex 2quali in perturbata planoplanum

Int numerorum Arithmeticé difpofitorum minimt

S numeri A, B; quorum exceffus C; & vnitates deno-
minatz folidis eorumdem in infinitum difpofita , & ag=
gregata fintin D; & vnitas denominata folido fub du=

ploC, & plano AB, fit G. DicoD,efle agquale_m G.
Coroll. 1. Alias erit D, maior, vel minot G : it maior; igitur in ali=
pra6.2. qua multitudine fompta D , 4 prima implent G : fit

huiufmodi multitudinis numerus H, qui vnitate adieta ABOP , ad exceflum pl\anoru}n OP, AB,minorem ha-
Defio.  fiat K ergo aliquot difpofitz 4 prima magnitudines D, bet proportionem , quim vnitas denominara duplo C,
Pr.26, 2. fumpta in multitudine numeri K, funt marores Gi quod ad D; & conuertendo exceflus planorum OPA B, ad
eftabfurdum : non eft igitur D, maiorG. planoplanum A BOP ,maiorem habet proportioncm,
Sit D, minor G 5 & fit defectus I; & vt I, ad G, ita fiat quim D, ad vnitatem denominaram duplo Cseft autem pp 3,0
plani AB,quadratus ad Q3 & ex divifione Q. perplanit aggregatum intermedicrum numerorum  Arithmetice
Pr.72. A B, fiat M ; & inueniatur numerns N, qui multiplican- dlfpoﬁmrum inter A, P,ad exceflom pvlanerum OP,
do feipfum auGum numero C, producat numerum non AB, vt vnitus adduplum C;vel vt vaitas denomina-

minorem N ta
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ta duplo C,ad vnitatem; ergo ex zqualiin perturbata
aggregatum intermediorum inter A, P, ad planoplanum
A BOP, maiorem habet proportionem, quim D,ad
vhitatem 3 & aggregatum intermediorum inter A, P,
denominatum planoplano ABOP, ad vnitatem ha.
bet maiorem proportionem, quim D, ad camdem vni
tatem; Ergo aggregatum inrermediorum inter AP,
denominatum planoplano ABOP,maius et quim D :

A.2. B.s. O P e C.1.
D e I G.
Qe M ——= N —

R —_—

"\

[

9

quot autem funt inter A, P, intermedij, totidem affu-
mantur 4 prima earum vonitatum , qux in infinitnm.,
difpofite, & aggregatz funt in D; quarum affumptarom
aggregatum it R: conftat R, effe partem, vel portio-
nem ipfius D; & conftat ctiam R , efle zqualem
aggregato intermediorum A, P, denomina-
toper planoplanum ABOP; ergo R,
et maius D, pars toto, quod cft
abfurdum : non ergo D, eft
minor G, neque ma.
iorserge D,
elt xqualis ipfi G.
Quod, &c.
*

Theor,

drithmetice 9%

Theor. 26. Prop.28.

Vnitates denominate  [olidis  numerorum
eArithmetice difpofitorum , quothibes af-
Jumpta ad [uccedentes in infinitum [unt,
vt exceffus plani , qus fit & maximis nu-
meris adhibstus in denominatione affum-
ptarum [upra planum , qui fit 4 mmimis,
ad idem planum 4 minsmis contentum .

A.2. B.s. 8 C.i1. D.14. E.3.

» 7 T
F. TS FIT TIYZ G.

Vmerorum Arithmeticg difpofitorum fint A, B,

minimi cum exceflu E; & fint F, quothbet afe
fumpte , & aggregate vaitates denomipate folidis
numerorum difpofitorum Arithmeticé ab A, B; & in
ipfarum F, denominatione fint adhibiti numeri C, D,
maximi; & ipfis F, fuccedentes in infinitvm difpofire,
& aggregate fint G. Dico F,ad G, cffe vtexceflus

planorum CD, AB, adplanum AB. QuoniamF, funt pr.4. 5,

aquales aggregato intermediorum Arithmeticé difpo-
firorum inter A, D, denominato per planoplanum AB

CD ;& G, funt zquales vnitati denominatz folido fub Pr.y7, 2,

duplo E, & plano C D igiturF,ad G, funt vt aggre.
gatum intamediorum inter A, D, denominatum pla.
N 2 noplano
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A.2. Bs. 8 C.11. D.14 E.3.
F. o w#s 1rz G

noplano ABC D, ad vnitatem denominatam folido
fub duplo E, & plano CD i & muliiplicando per pla.
num C D, funt vt aggregatum intermediorum A, D,
denominatum plano AB, ad vaitatem denominatam
duplo E; & multiplicandoper duplam E, vt excellus
planorum C D, AB, (eft enim excelTus huinfinodi
multiplex ageregati intermedicrum inter A, D,
vt duplum E, vnitatis ) denominatus plano
A B, ad vnitatem ; & multiplicando
ctiam per planum AB, fumt F,
ad G, vt exceflus planorum
CD,AB,adplanum
AB. Quod,
&c.

Finfs Libri Secundi

S8y

NOVAE

lor

N OV E

QVADRATVR E
ARITHMETIC/ZE.

SEV

De Additione Fra&ionum
LIBER TERTIVS,

In quo eorum, qua {uperioribus Libris
demonftrata funt, gencraliora
traduntur principia.

Theorema 1. Propofitio 1.
Difpofitis quomodohbet magnitudinibus , we

afSumptis totidem [emper fecundum ali-
quem numerum , fin 18la excedant ﬁngula:
pracedenses pariter totidem [wmptas ordy.
mis eiufdem 5 ex denomnatione bufmodi
exceffsum magnitudinum or dinis einfdem
per productum tum ex magnitudimbus

quarsum [unt excefSus , tum eitamex inter-
medys
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medijs, frunt fradliones, quarum aggrega-
tum eit exceffus producorum totidem la-
terum ab extremss bincinde, denominatus
per producium dupli numeri laterum ab
ffdem extremis .

A—B—C—D—E— F—G—H~—
[—KemL—M—N— pP—
Q—R~—~S—T—X—Y —

D Ifpofitis quomodolibet magnitudinibus 4, B, C,
D,E,F, G, vtafiumptis totidem femper fecun-
dum aliquem numerum, vepote fingule D, E, F, fupe.
rent fingulastotidem fumptas praecedentes A ,B,C,&
fimiliter E ,F , G, fuperent B, C, D, & fic deinceps; ex
denominationc exceffus D,A,per produéum earumdem
cxcedentium D, A, & intermediarum B, C , fiat fractio
1;& fimiliter ex denominationeexcefluum E, B3 F,Cs
G,[; H, E,perprodu&oesBC D E,CDEF, DEFG,
EFGH, fiant fra&iones K, L, M, N & quotfunt A,
B,C,velD,E, F, &c.totidem fint extreme maxima
F,G,H, & minimz A, B,C; & ex denominationes
exceflus produi extremarum hincinde FGH, ABC,
per produ&um omnium carumdem extremarum ABCF
GH, fiat fradtic P. Dicol,K,L ,M,N, aggregatas
#qualesefle P. Ex totidem femper confequentibus A B
C,BCD, &c. fiant produti Q,R,S,T,X,Y: quo-
niam Q , et produum ABC; & R, produtum BCD
planum QR , eft productum ex productis ARC, BCD;
ergo A, D, & produées A BC D, funt homolegiratios
nis ciufdem laterum Q, R, & eorumdem Iazcrumiglam
3
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QR ;ergoexceflus D, A, ad produ@um ABCD,cft ve
exceflusR ,Q,adplanum QR s ergoexceffus D, A, dee
nominatus produéto A BC D, videlitet fraio I, elt
xqualisexcefluiR , Q, denominato plano QR : fimili
ter demonftrabimus K, L, M, N, 2qualesexceflibus S,
R;T,S:X,T;Y,X,denominatis planis RS, ST, TX,
XY; ergo colligendo I, K, L, M, N, funt xquales
exceflibus confequentium Q, R, S, T, X, Y, denomina-

tis corumdem confequentifi planis svidelicet vni excell Pr.7. 1

fuiextremorum Y, Q, denominato corumdcm extremo-
rumplano QY : eftautem Y, produ&tom FGH; & Q,
produ&tum ABC;ergo cxceflus Y, Q, denominatus
plano QY , et zqualis exceflui productorum FGH, A
BC ,denominato produ@o ABCF G H, videlicer fra-

. &ioni P:ergo L, K, L, M, N, compofitx , & aggregate

untzqualesP. Quod,&¢.

Theor.2. Prop. 2.

Difpofitis Arithmetici magnitudinibus,excef-
[us products quotlihet laterum & maximis
extremis , [upra productum totidem lase-
ram a minsmis extremis , ad aggregatum
productorum numeri laternm vnitate mi-
noris factorum ab gfdem difpofitis confe-
quentibus, prater primam , €5 vitimam,
habet proporsionem compofitam, tum exce/-

[us dsfpofitionss , sum etiam nwmers multi
tudinis
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tudinis laterum produclorum excedentinm
ad vnstatem

A—B—C—=D=—E-—F—=G—H=—

Int Arithmeticé difpofit® quotlibet magnitudines
A,B, C,D,E,F, G,H; & 4 maximis extremis fiat
productum trium laterum FGH; & 4 minimis extremis
productum totidem laterum A B C. Dico exceflum pro-
du&orum F G H, AB C, adaggregatum productorum
duorum laterum , qui fiunt & confequencibus , prater
primam , & vitimam A, H, videlicet ad compofitum ex
planis BC, CD, DE, EF, FG, habet proportionem
compofitam, tiim exceflus B, A, tim etiam ternarij nu.
meri muleitudinis laterum F, G, H, ad voitatem. SitE,
in difpofitione propofita proxima minotr F: quoniam
exceflusH, E,ad exceflum B, A, cft vt 3. multitudo nu.
merorum F, G , H, ad vnitatem ; addita communipio-
portione exceflus B, A, ad vnitatem, ergo exceflus H, E,
ad vaitatem haber proportionem compofitd, tiin excefs
fus B, A, tum ternarij ad vnitatem : ducatur E, in proxi.
mas maiores magnitudines F, G, vt fiat EFG, productus
totidem laternm , quot eft FGH; ergo planum FG, ad
produ&um EFG , et vt vnitas ad E; eftautem produ-
&us EFG,ad produ@um FGH, vt E, ad H; & diuidens
do , productus EFG, ad exceffum produ@orum FG H,
EFG,vtE, adexceflum H, E; ergo ex xqualiplanum
FG,adexceffum produ@orum FGH , EFG, clt vt vni=
tasad exceflum H, E; & conuertendo, exceflus produ-
&orum FGH,EF G ,ad planum F G, cft vtexceflus
H,E, ad vnitatem: fimiliter demonftrabimus , quod
finguliexceflus produé&torum EFG, DEF,CDF, BCD,
ABC,adfingula plana £F, DE,CD,BC,AB, funtvt
exceflus
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exceflus H, B, advnitatem : ago cclligende , cxceflus
produ@orum FGH, AF( , ad aggregatum planorum
AB,BC,CD,DE,FF,FG,ecft vtexceflusH, E, ad
vnitatem ; videlicet preportionem habet ccmpofitam,
tum exceflus B , A, tum criam numeri multitudinis late-
umF, G ,H, advnitatem. Quod, &¢.

Theor.3. Prop. 3.

Difpofisis Aritbmetice quoslibet magnisudini-
bus,vmtates denominateprodudtis totidem
[emper confequentium , funt aquales aggre.

ato preductornm numers laterum binario
minovis , faltorum ab §i[dem dsfpofitis con-
fequentibus , praser primam, € vitsmam,
denominato per planum [ub duobus toti-
dem binc inde extremarum productis v
micri laterwm unitate mnorss.
A—=B—~C—D—E—~F—=Gw—
H—1—K—L— M —
N—O—P—Q— R —
Int difpofite Arichmeticé magnitudincs quotcung;
S A,B,C, D, E,F,G; & vnitates denominata pree
du&is carumdem ( cx.gr. ) quaterparum fint H, LK, L;

& ager gatum productoruin ¢x binisijfdem, prater pri=

mamA ,& vitumam G, denominatum per plarum fub
0 ) ducbus
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A—B—C-—D-E—-F-—G—
H—]—K—L— M

duobus ternorum laterum hinc inde extremorum pto«
duttis ABCEFG, fit M, Dico, quod H, LK, L, {unt
®quales M. Sumantur A, B, C, D, E,F,G,ternx; &
fingularum,que terng fumuntur excellus fupra fingulas
przcedentes denominentur produdis earumdem, qua-

rum funt exceffus, & intermediarum (qui produ&ifunt

finguli quaternorum laterum ) vt fiant fra&iones N, 0,
P, Q, & exceflus produ&orum 4 ternis hincinde cxtre
mis EFG, ABC, denominatus omnium earumdé extre=
morum produ@o ABCEFG, (it R; ergo N,O,P,Q, funt
xquales R: & quia N,O, P » Q. finguli funt exceffus
carum, qua ternz fumuntur denominati produ&is quas
ternarum (ve exceflus D, A, denominatus produtoAB
CD,)&H,LK,L, fingula fant voitates denominace
fimiliter; ergo finguliN, O, P, Q, ad fingulas H,L,K,L,
funtvtexceflus D, A ,ad vnitatem; videlicet propottio-
nem habent compofitam exceflus D, A, ad exceflum
confequentium B, A, & huius ad vnitatem: eft autem
exceffus D, A,adexceflumB, A, vt 3.ad vnitatem; ergo
exceflus D A, ad vnitatem habet compofitam propots
tionem thn cxceflus B, A ,tum etiam 3. ad vnitatem:
qua compofita cadem eft proportioni exceffus produ-
Qorumtrium laterum ab extremis fa&orum EFG,ABC,
ad aggregatum produ&orum ex binis ijfdem, pracer A,
G ; & (dinidendo per produ@um omnium extremarum
ABCEFG, ) cadem eft proportioni R, ad M: ergo
fingulz magnitudines N, 0, P, Q, ad fingulasH, I, K,
L,funcviR ,ad M ;& colligendo omaes, N, O, P, Q.
ad omnes H,I,K,L, funt vt R, adM;&pcruautan-,
)
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do, quiaN, O, P, Q, funt 2quales R;etiam H, L K, L,
funt zquales M. Quod, &c.

Theor. 4. Propof. 4.

Difpofiris Arichmetict quotliber magnitudi-
nsbus , unitates denominate produliss to-
tidem [emper in difpofitsone , funt minores,
quam vt ad vnstatem babeant proportio-
nem compofitam wnisatis tum ad produ-
Glum ex minsmis numers laterusa wnitase
minoris , tum ad numerum lateris einfdem
products, tum ctiam ad exceffum dsfpo=
Jisiomss Arithmetica.

B C D E

Fe—oG-—
He=

A
S Int difpofitz Arithmetice quotlibet magnitudines,
quarumB,C, D, minime ;& E,F,G, max:imz ,
cum exceffu H ; & vnitates denominatz produtis qua=
tuor femper laterum fint A . Dico, quod A, funt mino-
¥es, quim vt ad vaitatem habeant proportionem come
pofitam vnitatis tiim ad produ&um BC D , tim ad 3.nu-
metum laterum B, C, D, tiim ctiam ad H . QuoniamB,
C,D, &c. funt Arithmetice difpofitz , ergo A, funt
®quales aggregato produ@orum duorum femper laterd
ex ipfis difpofitis preter B, G , denominato per planum
O 2 ex
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B—=C=—D Eo——F e G
A H—

ex produ@istrium Jaterum BCD, EFG: ergoA ad vn?fk"
tatem funt vt aggregatum produ&orum duorum femper
laterum cx difpofits practer B, G , ad planum ex produ-
&istrium lateram BCD , EFG ; videlicet proportionem
habent compofitam dici aggregati produ &orum duo-
rum laterum a confequentibus prater B, G, ad differen-
tiam produéorum triom laterum ab extremis EFG , BC
D, & huiufimodi diffcrentiz ad eorumdem productorum
planum BCDEFG; aggregatum autem productorum
duorum laterum a confequentibus ad differentiam pro-
du&orumtrium laterum ab extremis proportionem ha=
bet compofitam vaitatis tim ad 3. numerum laterum B
CD,timetiamad H; ergo A ,ad vnitatem habent pro-
portionem compofitam vnitatis timad 3.timad H, &
differentiz produ&orum EFG, BC D ,ad productum
BCDEFG : quoniam autém produétum BCDEFG,
mains eft quim vt ad differentiam productorum EF G,
BCD , eamdem habeat proportionem , quam produ&us
BC D, ad vnitatem; conuertendo, differentia produs
&orum EF G, BCD,ad produ&um BCDEFG, mino-
rem habet proportionem ,quim vnitas ad produdtum
BCD; crgo (addendo communem proportionem coms
pofitam vnitatis timad 3.tim ectiam ad H,) A, funt
minores, quim vrad vnitatem habeant propor-
tionem compofitam vnitatistim ad produ-
&um BCD, tuim ad 3. numerum.,
laterum BC D, tiim etiam
adH. Quod,&c.

Corals

Arithmetice . 109
Corcollarium Primum.

Vnde censtat | quod wnitates , qua denomi-
nantur productis totidem [emper magnstss-
dinum Arithmetice difpofitaris , quotisbet
affumpte [unt winores unitate denomina-
tafolido [ub preducto 4 munimis ntmers
laterum wuitate minoris, (ub codem late-
rum numero, €5 [ubexce(u difpofitionis.

Corollarium Secundum.

Conflat praterea , quod wnitates, q#a deno- Pros..

minantur produdtis totidem [emper ma-
Lritudinum Arsthmeticé ordinatarum , in
infimstum difpofite , € aggregata funt
extenfionss fintte. :

Corollarium Tertium.

Manifestum tandem esd, quid wnitates , quar:. 16,1,

denominanssr produdtis tosidem [emper
) magnis
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magnitudinum Arsthmetice ordinatarii,
in aliqua multitudine (unt 4 prima, qiss
propa/?mm smplent extenfionem minorem
extenfione difpofitarum carumdem in ine
finitum .

Theor. 5. Prop.s.

Difpofitis Arithmetice magnitudinibus, wni-
tates denominate produlhis totidem femper
in difpofitione , ordinata in infinitum , €5°
compofite ad wnitatem babent proportio-
nem compofitam unitatis tum ad produ-
Gum ex minimis numers laterum unitate
inoris , tum ad numerum laterum eiufdé
produdi , tum ctiam ad exce[fum dspos
litvoms Arsshmetsce .

A B C
E -
F G —_—

Agnitudinum Arithmeticé difpofitariiin infinie

M tum fint minimz ABC, & exceflus D; vnitates

autem denominatz productis quatuor femper lat&l_'um
ordi=
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ordinentur, & aggregentur in E. Dico, quod E,ad
vnitatem habet proportionem ccrmpofitam vnitatis tim
adprodu&tum ABC,tim ad 3.numerum laterum ABC,
tum ctiamad exceffum D. Ahis E , maior, eft vel mis
nor, quim vtad vaitatem habeat eamdem proportiong
compofitam : fit masor ; & titexceflus F ;& ab F, dedu-
Qo F, relinquarur G; ergo G, ad vnitatem haber pradie
€tam proportionem compofitam : quoniam E , maior eft
G ergoinaliqua multrudine fumpte d prima magnitu.
dinesin E, difpofitx implent G : it huivimodi multity-

Coroll.z.
prop.4.3.

dinis numerus H; qui adiccta vo:tate fiat I ;ergo magnie Def. 10,

tudines in E,difpofita fumpta in mulitudme I, funt
matores G; videlicet funt maiores , quam vt ad vnitaté

habcant predictam proportionem compofitam ; quod cCoroll. 1.
cltabfurdum: ero E , non eft maior, quam vt ad vnita- prop.4-3.

tem habeat proportionem compofitam vniratis tiim ad
productum AB C, timad 3. numervm laterum AB C,
tim etram ad exceflum D .

A e B ooe C e e O P S

E - _— F
G
Q. M N=——R——=D

Sit E, minor G; & fit defe®us F; & vt F,ad G, ita
fiar produci A BC , quadratus ad Q; & ex diuifio-
ncQ, per productum ABC , fiat quotiens M ; & magni-
tudinis M, tamquim produitotidem laterum zqua-
lium, quot funt A B C, latus ihueniatur, vtpote racjix
cubica, qua fit N ; & inter magnitudines Arithmeticé
difpofitasinuenianturtres, vel quot funt A, B, C, toti
dem magnitudines confcquentes O, P, S , maiores praes
difta radice N : ergo produ&um O, P, S, maius_eﬂ pro=
du&ototidem laterum xqualium ipfi N, videlicet mas

gnitudine
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E S F
G
Q M N R D—

gnitudine M3 & multiplicando per produétum ABC, '

produGum ABCOPS , mais eft producto ABCM, vi-
delicer Q; eft autem Q , ad quadratum produéti ABC,
vt G, ad F; ergo productum ABCOPS , adquadratum
produ&i ABC, maiorem habet proportionem, quam G,
ad F; & per conuerfionem rattonis , produ@um ABCO
PS, ad excellum eiufdem fupra quadratum produci A
BC, minorem habet proportionem , quam G,ad E; ha-

Pras.2. betautém exceffus produ&i ABCOPS, fupra quad a-

tum produéi A B C, ad exceflum produtorum OPS,
ABC, proportionem eamdem , quam produétus ABC,
ad vnitatem ; qua communi adie&a, produé&tus ABCO
PS, ad exceffum produorum OP$, ABC, minorem has
bet proportionem , quim compofita G ,ad E , & produs

Prop..g. &i ABC, ad vnitatem fed exceflus produétorum OPS,

A BC,ad aggregatum produéorum ducrum laterum
confequentium inter Arichmeticé difpofitas preeter A;S,
habet proportioncm compofitam tiim 3.numert laterum
A BC,tum etiam exceflus D, ad vnitarem; qua eriam
communi adiefa, produ&us ABCOPS, ad aggregatum
productoram duorum latecum confequentium prter
A,S,habet minorem proportionem, quam compofita
G,adE, & producti ABC ,ad vnrtatem, necnon come=
pofita tim numeri 3,tim etiam exceflus D),ad vnitatem;
& eft compofita tiin producti ABC , tam numeri 3.thm
etiam exceflus D, ad vnitatem &qualis proportioni v ni=
tatisad G ; que compofita proportioni G ,2d E, facit
proportionem vnitatis ad E ; ergo productus ABC O([;S,
a
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ad aggregatum productorum cuotum latcium confes
quentiom pratet A, S, habet minorem proportionem,
qudm vnitasad E : (ed productus ABCOPS, ad aggre.
gatum produéorum duorum Jaterum confequentium
prater A, S, eft vt voitas ad aggregatum produ totum
dugrum laterum confequentium prater A, S, denomi-
natum produ&to ABCOPS, quz quidem fractio voce-
tur R ; ergo vnitas ad R, habet minorem proportionem;
udm ad E ; & propterea R, eft maior E :tandem quot
unt produdi duorum laterum confequentium praeter
A, S, totidem affumantur i prima carum vnitatum, qua
ininfinitum ordinata funt, & compofitz in E: conftat
R, efle aggregatum huiufinodi affumptarum ; & propte.
reaR , efle portionem extenfionis E, maiorem, minotis ;
quod eft abfurdum: non ergo E, minor eft, neque maicr;
ergo idemeft, quod ad vnitatem habet proportionem
compofitam vnitatistiim ad produ&um ABC, timad 3.
numerum laterum A B C, tim ctiam ad excefflum D.
Quod, &¢,

Theor.6. Prop.6.

In fatadifpofitione continna magnitudinum
procedentium indinfiniti , diffirentia deno-
minate planis difpofite , €5° aggregata in-
finita funt aquales<vnitats denominata ma-
grisudine , qus eft principium difpofitionss.

in infinitum ab A;& differentiz denominaté planis

S It difpofitio continua magnitudinum procedentium
: P in

Prop.1.3.
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A C
B _ F

in huiufmodi difpofitione ordinentur in infiaitum, &

componanturinB. Dicoquod B, fiint 2quales v nitati -

denominatz per A. Sunt enim B , extenfionis finita ¢
nam affumptis quotlibet 3 prima, & in denominatione
vitimz affumptarum adhibita C,vna ex difpofitisab-As
conftat alfamptas zquales efle differentiz C, A, denc.
minate plano CA; & ad vnitatem [e habere vt differens
tia C, A, ad planum C A; & conuertenda, vnitatem
effead affumptas vt planum CA , ad differentiam C, A :
fed maiorem habet proportionem planum CA , ad diffe«
rentiam C, A, quam A, ad vnitatem; vel maiorem quim
vnitasad vnitatem denominatam per A ;ergounitas ad
affomptas maiorem habet proportionem quim ad uni
tatem denominatam per A ; & propterea quotlibet al-
fumpta funt minores vaitace deaominata per A: ergoB,
funt extenfionis finitz. Igiturfi B, non funt zquales
vnitati denominara per A, neceflario maiores erunt, vel
minores : ponantut maiores ; & quoniam B, funt cxten-
fionis maioris vnitate denominata per A fumi poflunt
in aliqua multitudine 3 prima, vtimpleant vaitatem de-
naminatam per A ; fit huivfmodi maltitudinis numeras
D, quiadie@a vnitate fiat E; ergo B , fumptae in multi-
widine numeri E , funt maiores voitate denominatz pet
A; quod eft contra ea, que fuperius demonftrata funt:
nonergo B, funt maiores vnitate denontinata per A .
Supponantur minores; & (it defe@us F; & ut F,ad
unitatem denominatam per A , ita fiat A ,ad G; &inter
numeros difpofitosab A , inueniatur C, numerus maiot
'G;ergoC,ad A,maiorem habet proportionem quim
’
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G,2d A;uel quim unitas denominataper A,adF; &
per conuerfionem rationis , & conucrtendo, exceffus C,
A, ad C, maiorem habet proportionem quim B, ad unis
tatem denominatam per A; fed C,ad planum AC, cftut
unitas ad A , ucl ut unitas denominata per A, ad unita«
tem; ergo ex equali exceflus C,A,ad planum AC,maio-
rem habet proportionem quim B, ad unitatem: eft auté
exceflus C,A ,ad planum A C,ut exceflus C, A, deno=
minatus plano A C, ad unitatem; ergo exceflus CA,
denominatus plano AC, ad unitatem habet maiorem
proportionem, quim B,ad unitatem : Aflumantur ex
fract'onibus difpofitis in B,tot ut inter aflumptas habeas
tur €a, in cuius denominatione adh:betur magnitudo C;
& aflumptarum fit aggregarum H: conftat H, effe por-

tionem B; & efle 2qualem exceflui C, A, denominaro prs.1,

plano AC; & proprerea H ,ad unitatem habere propor.
ticnem maiorem quam B; & H, maiorem effe B, partem
toto; quod eft abfurdum:non ergo B,funt minotes uni.
tate denominata per A ; fed neque majores: ergo B, funt
xquales unitati denominatz perA . Quod , &,

Theor.7. Prop.7.

Difpofitis quomodolibet magnitudinibus pro-
cedentibusin infinitum , vt afsumptss toti-

_ dem [emper fecundum aliguem numerum
[ingula excedant fingulas pracedenses pa.
riter totidem [umptas ordinis eiufdem s ex

~ denominatione buinfmods exceffunm ma-

P 2 grnita-
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gnitudinis ordinis einfdem per producium
tum ex magnitudinibus 5 quarem [unt
excefSus , tum etiam ex intermedys fiunt
frattiones, qus in infintum difpofite , €&5°
aggregats funt aquales vnitat denomina-
t4 producto totidem magnitudinum , que
[nnt in principso dspofisionss .

AB—C—=D~E — e e—=OQ—P=~R—=5 —
F .

1. G—H Y —

s

K
S It A, dilpofitic magnitudinnm in infinitum proce-
dentium , ut fumptis exempli gratia ternis quibusli-
bet , fingule excedant fingulas precedentes ordins
eiufdem; & fint primz tres B, C, D; & quarta fequens
E; & fit F, difpofitio infinitarum traQionum, in quibus
pradici excefsus denominantur produdis ex magnitu=
dinibustiim excedentibus, tim intermedijs; quarum fra-
&ionum prima eft excefsus E, B, denominatus produ&to
BCDE. Dico quod F, 2qualis eft unitatidenominatz
produ@oBCD . Elt enim F, extenfionis finitz : namafs
fumptisin F,quotlibet i prima in denominatione ulti-
ma afsumptarum adhibeantur O, P, R, S, magnitudines
in A,difpofit;& ex ternis confequentibus BCD,C DE,
alij{q; deinceps difpofitisin A , utpote etiam ex PR S,
fiantprodu&®i G,H, & deinceps alij, vtpoteetiam V'
quorum difpofitio in infinitum fit I'; conftat aflumptas
zqualeseffe differentiz V, G, denominatz plano V, G,
& advaitatem fc habete ve differentia V, G, ad ;éa;rlum
H
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G V; & conuertendo , vnitatem effe ad affumpras vt
planum GV ,ad differentiam V, G : fed majorem habet
proportionem planum GV ,ad differentiam V,G, quim
G ,ad vnitatem ; vel quam vnitas ad voitatem denomi=
natam per G ; ergo vnitas ad affumptas maiorem habet
proportionem quim ad vnitatem denominatam per G5
& propterea quotliber affumpra funt minores vnitate
denominata per G : ergoF , eft finite extenfionis . Pra-
terea differentiz denominata planis in I, difponantur
in ferie K ; quarum prima eft exceflus H , G , denomina-
tus plano GH: & quoniam magaitudines A, procedunt
ininfinitum; etiam produéicarumdem I, proceduntin
infinitum; ergo K, eft extenfionis finite ; & xqualis
eft vnitati denominate per G : & cum G, fit produéum
B,in CD; & H, produétum E, in C D ;-erit pla-
num GH,produéum BCDE,in CD:ergoGH,&

Janumn G H , funt homologa rationis eiufdem B, E , &
produci BC DE : ergo exceflus H, G, ad planum GH,
et vt exceflus E, B, ad produ&em BCDE ; & fradtio, in
qua exceffus H, G , denominatur plano G H , videlicet
prima_difpofitarum in K, zqualis eft fradtioni, in qua
exceffus E, B, denominatur produ&o BCDE , videlicet
prima difpofitarum in F:fimiliter demonftrabimus cafdé
fingillatim magnitudinestimin K, tiim in F, effe difpo.
fitas , & funt ambz difpofitiones K, & F, extenfionis

finitz , vt probavimus; ergo K, & F, congruunt
inter fe : cum ergo K, fit 2qualis vnitati deno-
minate G, videlicet produto BCD;
etiam F, eft 2qualis vnitati deno-
minata progu & BCD.
Qlo ,&Co
%

Probl,

Prag. .

Pr. 15.%,

Prs. 3¢

AX, 3;
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Probl.1. Prop. 3.

Datis extremis inaqualibus , intermediam
nuentre | cuius , €5° vnius extremarum
differentia plano denominasa (it aqualse

alij data magnitudini , qua fit minor diffe.

ventsa extremarum planodenomsnata.

A8 G.. B3 E: Fasi

D.z e Coo

D Atz fint inzquales extrema A, B; quarum diffe-
_reatia planodenominata fit C; & data fitalia
magnitudo D, minor C. Opportet extremas A, B, inters
mgdlam ihuenire ; cuius, & A ,differentia plano deno-
minata it zqualis D . Veleft A, maior B;vel minor : it
maior; & ex multiplicatione DA, fiat E; qui autus vai-
tatefit F;s & per F, dinidendo A fiat quotiens G. Dico,
quod G, eftintermedia A, B, & quod exceflus A, G,
plano denominatuseft 2qualis D . Quoniam G, multi=
plicando F,producit A;& multiplicando aggregatum E,
& vnitatis producit aggregatii plani GE, & Gjeft autem
F, zqualis E,& vnitacs; igitur A, eft zqual:splano GE,
& G i & A, eft maior Gs crgo communi ablata G,
exceflus A, G, eft zqualis plano GE; & dividendo per
G_ , cgceﬂus A, G,denominatus per G, eft zqualisEs
videlicet plano DA; & dividendo per A, exceflus A,G,
Plano denominatus eft zqualis D: non cftautem G,
&qualis, nequeminor B ; nam exceflus A, G, plano de-
S nomis
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mominatus, videlicet D, 2qualis effct vel maior C,con=
trd hipothefim ; ergo G, eft intermedius A, B ; & excele
fus A, G, plano denominatus eft zqualis D, Sit A, mi-
nor B; & conuertendo, B, maior A ;& quoniam D,eft
minor C; fit defe&us H, & inueniatur E,intermedius
B, A, vt cxceflus B, E , plano denominatus 2qualis fiat
H: quoniam A, E,B, funt magnitudines continué difpo»
fita; aggregatum differentiarum A, E; E, B,planis denoe
minatarum eft zquale C; videlicetaggregato D, H; eft
autem differentia E, B, plano degominata zqualis H;
ergorefidua differentia, videlicct defeGus A, E ,plano
denominatus eft xqualisD. Quod, &c.

Theor.8, Prop.o.

In continua difpofitione magnitudinum infie .

nitarum inter extremas quafpiam ma.
gritudines ab vna ad alteram proceden-
tium , differentia planis denominate difpo-
[itaininfinitum, €5 aggregats, [unt aqua-
les wui diffferensia extremarsm plano de-
nominata. e

A——e—mD—=E—=B~ L=F=Gw
C H
P -

Int difpofitz quomodolibet magnitudines infinita

in continua difpofitione procedentes inter €xtres
mas



Prop.7.1.
Prop.7. 1.

Pras. 1

Def. 1o,

Prop.8. 3.

Pr. 16.1.
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mas A, B, ab A, qua fit in priacipio difpofitionis adB;
& infinitz differcatiz planisin difpofitione denomindte
aggregentur in C; & fit L, differentia A, B ; & ex denos

minationc L, per planum A B, fiat H, Dico, quodC,

eftzqualisH. Eft enim C, extenfionis finitz : nam afe

fumptisin C, quotlibet a prima in denominatione vlti=

mz afumptarum adhibeancur D, E, magnitudines inter
A,B, difpofitz : conftat , quod aflumpta funt zquales
differentiz denominata plano AE; eft autem differentia
denominata plano AE,vni cum differentia denominata
plano E B, zqualis H; ergo differentia denominata pla=
no A E, minor eft H; & propterca quotlibet affumptz
funt minores H : igitur C, eft finita extenfionis. Iamfi
C, non eft zqualis H, neceffario maior erit, velminor:
ﬁt‘maior; & quoniam C, eft maioris extenfionis H; {ue
mi poffunt cx magnitudinibus difpofitisin C , aliquot &
ptima , vt impleant H : fumantur , & fit ipfarum multi-
tudinis numerus F ; qui vnitate adic&afiat Gsergo C,
fumpta i prima in multicudine numeri G, funt maiores
H;quod eft contri {uperius demonftrata : non eftergo
C,maior H. Sitminor; & inueniatur D, intermedia
extremas A, B; vt differentia A,D, plano denominata fit
zqualis C; ergo differentia A, D, c minor L:& quonid
ab'A ,ad B, fuat difpofitz magnitudinesinfinitz; etiam
differentiz in‘ea difpofitione funt infinitz; & fimul com-
pofitz funt zquales vnidifferentiz extremarum L;ergo
vel prima ex huivfmodi differentijs eft maior differentia
A, D; vel fiminor pluresd {prima fumpta fecundum ali-
quem numerum impleat differentiam A, D; qui numerus
vnitate
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vhitate adieca fiat Nsergo differentiz in difpofitione A,
ad B, fumpt 4 prima fecundiim numeril N, funt maios
res differentia A, D : fumantur igitur fecundinn nume-
rum N , magnitudines ab A, difpoficz adB,preterA;
& affumptarum fitvltima E ;totidemque fomantur €x
fraGionibus difpofitisin C ; quarum aggregatum fit P:
conftat P, efle portionem ipfius C; & differentiam A,E,

maiorem differentia A , D ; & propterea difterentiam Ay prop.y. 1.

E, plano denominatam, videlicet P, effemaiorem diffe-
rentia A, D, plano denominata,videlicet C; ergo portio
eft maiortoto; quod eft abfurdum: non eft ergo C, mi-
nor H;fed neque maior:ergo C,eft zqualis H.Quod,&¢.

Theor. 9. Propol. 1o.

In continua difpofitione magnitudinum ine
finitarum inter extremas 4 prima ad vltis
mam procedentium , differentia larum |
que diflant aquals ordinss snteruallo deno-

 minata produclis tum carwmdem, gisarum

~ funt differentia tium etiam sntermediarsm,
difpofita in infinitum , €8 aggregata [wnt
aquiales differentia snter productum nume-
rilaserum wnitate minoris ab ifs, qua funt
in principio difpofitionis, €5 bomogencam
poreStatem ab vitima , denominata plano

[#b ifdem produclo, €5 poteslate .
Q

Sint
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A—I—K—M—0—S§—~T—=D-E——=B==
C

L-——F—G H—
Q V= X—z R—
= Ne=—

S Int difpofite quomodoliber magnitudines infinite
in continua difpofitione procedentes inter extremas
A, B,abA,1,K,M, O, quz (intin principio difpofitio=
nis ad B & infinite differcntiz illarum , qua diftant
xquali ordinis intcruallo, vtpote femper brnis relictis
differentiz A, M3 I, O, &¢. denominate productis
AIKM, IKMO, &c. aggregentur in C; & fic Q. difpo-
fitio produ@orum numeri latcrum vnitate minoris AlK,
IKM ,KMO, &c. in qua quidem difpofitione fit V, pro=
duGum AIK; & R , poteftas totidem laterum a B diffe-
rentiaveid R, V, fit L ; ex cuins denominatione per pla-
num RV, fiat H. Dico quod C, eft zqualisH. Eft enim
C, extenfionis finitz ; nam affumptisin C,quotlibet 4
prima, in denominatione vitima affumptari adhibean=
tur S, T, D, E, magnitudines inter A, B, difpofitz;; & in

P e e e

Prop.1.3. difpofitione Q, fint X,Z,producta ST D, TDE:conftat,

quod afflumptz funt 2quales differentiz denominat

Prop.7.1. Plano VZ; eft autem differentia denominata planoVZ,

Proas. 1.

Pr.is. 1.

Def. 10,

vnd cum differentia denominara planoZR ,2qualisHs
ergo differentia denominata plano V Z,minoreftH; &
propteica quotlibet afflumptz 4 prima ex difpofitisinC,
funt minores H : igitur C , eft finit2 extenfionis . Tam i
C, non cft 2qualis H; neceffario maior erit , vel minot:
fit maior ; & quoniam C, eft maiotis extenfionis H; fumi
poffunt ex magnitudinibus difpofitisin C, aliquot i pri-
ma, vtimpleant H : fumantur, & ﬁtipfan’xmul:i:udinis
numerus F; qui vnitate adie@a fiat Gs ergo C, fumptza
prima in multitudine numeri G,funt maiores l-l,quodi cft
contr
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contri fuperitis demon(irata:ng eft ergo C,maior H.Sit

minor;& inucniatur X,intermedia extremas V,R, vt dif- props. ;.

ferentia V,X,plano denominata fit zqualis C; & intellis
gatur V,X,cfle poteftates ipfi R,homogenez,quariiradis
ces inueniantur Y,S : quia V,eft produQus magaitudinii
inzqualium, & continué difpofitarum A, 1,K; conftat
quodY , cft intermedia extremas A, K; & quia X,eftin-
termedia extremas V, R; differentia V, X, eft minor dif-
ferétia,V, R ; & differétia Y,S, minor cft differéia Y,B;
& ablata communi differentia Y, Ksdifferétia K,S, minot
cft differentia K,B:& quonii in difpofitione K,ad B,funt
magnitudines infinitz; etiam differentix funt infinita;&
fimul fumptz funt 2quales vni difterentiz extrcmarum
K, B; ergovel prima ex huiufmodi differentijs eft maior

differentia K, S; vel fiminor, plures d prima fumpta fe- Pro16.10

cundum aliquem numerum implent differentiam K, $;

qui numerus vnitate adie@a fiat N; ergo differentiz in Def. 1o,

difpofitionc K, ad B, fumpta 4 prima feccundom nume-
rum N, funt maiores differentia K, S : Sumantur ergo fe-
cundum numerum N, magnitudinesd K, difpofitead B,

rztcr K s & affumptarum fit vitima T; quam {equantur
aliz duz D, E ; & indifpofitione Q, fit Z , productum
TDE; & quot funt magnitudines aflumpt 3 K, vique
ad E , totidem fumantur ex fractionibus difpofitisin C,
3 prima ; quarum aggregatum fit P: conflat P, cffe por-
tionem ipfius C ; & differentiam K, T, efe maiorem dif-
ferentiaK , S s & addita communi differentia Y, K, diffe-
rentiam Y, T , maiorem differentia Y, S ; & propterea.
differentiam inter V, & homogeneam poteftatem dradi-
ce T, maiorem differeatia V, X5 eft autem differentiaV,
Z, maior differentiainter V, & homogeneam poteftarem
iradice T;ergodifferentia V, 7, cft multd maior diffes

rentia V, X , & ided differentia V,Z, plano denominata Prop.y.r.

maior eft differentia V, X, plano denominata ; videlicet
2 fra-
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fraQtione C : eft autem d fferentia V,Z,plano denomina-
ta zqualis P; ergoP, eft maior C, portiototo; quod eft - § T e V — XY 7 A
abfurdum : non ¢f ergo C , minor H fed neque maior: A==D-=GoemBomEee H e C oo 6]
ergo C, eftequalisH. Quod,&ec. ‘

R—-

K AQ

Theor.10. Prop. 1.

& qua componantur in vna difpofitioneab A,per D,G,
B,.&c.ad I »itdveptimz A, D, G, fecund2B,E, H, &
reliqua deinceps ordinis eivfdem, necnon vltima C, F,

Si plures continua difpofitiones , in quibus dsf~

ferentia (int fimiles, magnitudinum infinte
tarum itd componantur in vnica difpo-
[irione vt qua [unt ordinis esiufdem [int
[imiliter ordinate; differentiain fingulss di-
Jpofisionsbus eodem ordinc [umpts, cum js,
quas [unt sniplarwm difpofitionuwm princi-
Pifs »denominata produclis sim earumdens,
quarum [unt differentia , tism etiam inter-

1, fint fimiliter ordinara ;& fingularum difpofitionum
differentiz denominatz produgisin huiufmodi compo.
fita difpofitione ( vtpote differentia A , B, denominata
produéto ADGB; & differentia D,E, produ@o DG BE;
& ficdeincepsin infinitum)difponantur , & colligantur
inL; &4 primis ADG , & vltimis CFI,producantur M,
&N. Dico, quddL ,eft 2qualis differcatiz M,N, pla.
no denominatz . Eft enim L, extenfionis finitz : nam afe
fumptis in L, quotlibet 4 prima, in denominatione v!ti-
mz affamptarum tres adhibeansur B, E, H, ma gnitudi-
nesinter A, I, difpofite; & Q, fit produ@um BEH; &

quoniam funt continuz difpofitiones ABC, DEF,GHI; ExDem.
continua eft ctiam difpofitio MQN ; & d:fferentia M,Q, Frop--3-
minor et diffcrentia M ,N; & differentia M, Q, plano Prop.7.1:
deneminata minor et dificrentiaM , N, planodenomi-

oata : eft autem differentia M, Q. plano denominata Prop.r.z.

mediarum dsfpofita in infinitum , €5 ag-
gregata funt aquales vni differentic pro-
ductorum a primis , €5° ab Vitimis exire-

mis , corumdem productorum plano deno-
wminata.

T Rium continuarum difpoficionum ex magnitudis
nibus infinitisinter binas extremas procedentium
prima fitab &, perB,ad C;fecundad D, per E,adF;
tertia d G, per H, ad [5 in quibus differentiz ﬁnat‘ fimiles;
quz

#qualis quothbet affumptis in Lsigitur quothiber affum-
Ptein L, funt minores diffcrentia M, N, plano denomi-

natas ergo L, eft finicx extenfionis. Inter M, N, difpo- py, 1.1,

nantur homogenea pradu&a in difpofitioneab A, ad I,
vt fiant O, P, Q, produ&a DGB, GBE , BEH, & dcin-
cepsinfinita ; & eadem demonfiratione, qua oftendimus
Q, effe intermedium M, N s oftendemus ctiam O , P, &
Cel Q 3 reliqua
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proportiones etiam fingulanm A, D,G ,ad fingulas
: L AL X o Yo 7~ & e S, T, V, funtmaioris inzqualitatis 5 & fingulz A,D,G,
A—D—G—B—E— H = C==F == fingulis §,T5Vs minores ergo in vtrogs cafu fingule
: S;T,V, funt intermediz binas A,C;D,F;Gls&dif

L—

R — ferentiz A, S5 D,T5G, V> funt minor¢s differentijs A,
M—=0—P—Q- - N C; D, F;G,I;&quonizm in fingulis difpofitionibus
K i 2b-A,ad C3a D,adFsa G,adl,funt magnitudines

infinitz ; ctiam differentize funt iofinitz s & fimul com-

ofitz fingulis extremarum differentijs A, Cs D, F3 G,1,

unt zquales ; crgo vel prima differentiz in fingulis
huiufmodi difpoﬁrionibus differentijs A,S; D, Ts G,V,
funt maiores vel fi minores, pluresd primisaffumpt® Pras.1,
fecundim aliquos numeros implent differentias A, 3 D,
T;G,V s qui numeri fingulis vnitatibus adicétis fiant
X,Y,Z;quorum numcrorum fit maximus Y 5 cuius fiat
multiplex & ,iuxta npumerum magnitudinum A, D, G:

. reliqua produa effe intermedia M,N s nccnon O,Pyeffe
intermedia M, Qs & fic difpofitionem huiufinodiprodus
&orum intet M, N, effe continuam : fumatur praterea
quelibet magnitudo R,intet M,N; & analogia (vide=
licet proportionum propottio) propottionis M,ad N,
ad proportionem M, ad B,cadem effe concipiatur fingu-
larum proportionum A ,ad C: D ,ad F;& G,adl, ad
ﬁngu!asproportioncsA,adSiD,ad T;& G,adV, lex & ,1uxt um| tua
£x 1ot pollibiles inueniri: & quoniam R , elt inter M, N fifine ergo dificrentiz in fingulis difpofitionibus A,ad C; D, Defizo.
e Loz gulz A, D, G, fingulisC ,F,1,funtminoress ergoM, ad F;G, adl,fumpt a primis juxta fingulos numcros
elt minor N ; & minor eft proportioM , ad N, quim M, X,Y,Z, unt maiores differcntijs A, S D,T;G,V:&
ad R ; & fingulx proportiones A, ad C; D,2dEG,ad ], fumptz iuxtd ppmerum Y , funt multd maiares jjfdem
funt minores quam fingule A,2d S3 D, adT3G,adV: differentijs A, S D, T3 G V:igitur fumantur fecuns
funt ecgo fingule C, F, I, fingulis S, T, V, maiores : funt dumnumernm Y, magmtudmes_ab A, difpofite adC3
autem proportiones M ,ad N> M, ad Rs & fingularum 3D,adE;a G,adl,poft ipfas A, D, Gs & af-

A,D,G,ad fingulas C,F,I, minoris inzqualitatiss fumptarum fint vitima B,E,H;qua cum fint ordinis
ergo etiam propoitiones fingularum A, D, G,ad fingue eiufdem reperientut 10 difpofitione ab A, ad I,gonfe—
1as S ,T,V, funt minoris inzqualitatiss & fingulz A, quentes;; & poft cafdem A,D, G, inordinenumeri &, &
D, G, fingulis S, T,V, minores.Si vero fingule A,D,G, aliorum deinceps numerorum ,qui funt proxime maio-
fingulis C, F, 1, funt maioress ergo M, cft maior N3 & resipfo 55 & pariter in difpofitione produétorumab M;
maior eft proportioM ,ad N, quimM, ad R & fingu- ad N, reperietur ipforum BEH, produéus Q,in codem
lz proportiones A;adC3 D, ad F; G, ad |, funt maio= ordine numeri &, poft M : quia fingule differentic A, B3
res, quim fingule A,2d $; D, ad T; G,ad V:funt D, E; G, H, funt fingulis differentijs A,S;D,T;G,Vs
ergo fingule2 C,F,1, fingulis S, T, V,minores : funt maioress etiam differentiaM , Q,maior cft differentias
autem proportiones M ,ad N's M, ad R ;& fingulatum inter M, & produéum STV: & quia fingulg propor-
A,D,G,adfingulasC,F, 1, maiorisinequalitatis;crgo tiones A ,adC;D,ad F3G,adl,ad ﬁngulasthporg
jones

propor:
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. $T—=Ve XY eZma=
A—D—G~—B_F—H P
M—O R

—_Q~—P— — B
K 2 N

tionésA,adS;D,adT; G,adV; & colligendo omnes

ad omnes eamdem habent analogiam ( fiue proportio-’

~ dum prqportionem )qua eft propottionis M, ad a
proportionem M, ;zd R; pcrmputa%doque, & conulit’en‘f
do, ficut proportio M,ad N, aqualis eft proportioni-
busA > adC; D,ad F; G,ad I, ita proportio M,ad R,
2qualisefl proportion:bus A,ad $; D,ad T; G,ad V ; vi-
delicet proportioni M, ad produ@um STV : ergo R, eft
#qualis produ&o STV ; & diffcrentia M, Q. maiorelt
differentia M, R ; ergo difpofitio produ&orum M, O, P,
Q. eft continua magnitudinum infinitarum procedens
tium ab M s ad'N tincoatinua ergd difpofitione magai-
tudinum infinitarum inter extremas quafpiam magnitu=
gtmcs ab M,ad N, procedentium , differentiz planis
nominate difponantur in infinitum, & aggregenturin

Propg. 3 K; ergo K, eft #qualis differentiz M, N, planodenomi-

natz : & quoniam M, eft produétum A,in DG; & O

%gq&um B,in DG ; erit planum MO, ;nodu Gum Aﬁ
GB,ia DG ;ergoM, O, & planum MO, funt homolo-

A rationis cinfdem A, B, & produ®i AD G B; ergo

differentia M ,0, ad planum MO , et ve differentia A , -

B, adproducum A D G B;s & fraio, in qua differ
f : en-
i M, O, plano denominatur; videlicet p?ima difpofi
grgm-m K, eft mqualis fraQioni ,in qua differentia A,
» denommatar produdio A DG B; videhicet prima dife
Pgﬁt_a(um in L (imiliter demonftrabinus cafdem fins
gillatim
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gillatim magnitudines tum in K, thm inL, effe difpofi-
tas ; & funt ambe difpofitiones K, & L , extenfionis

finitz, vt probauimus; ergo K, & L ,congruunt intcr ar..

fe:cum ergo K , fit @qualis differentiz M, N, plano
denominatz ; etiam L, eft xqualis diffrentie M, N,
planodenominatx. Quod ,&c.

DEFINITIONES.

Expofita rationali , €5° datis quotlibet . fi ra-
tionalis ad aliam, que inuenitur babeat
proporsionem compofitam ex proportions-
bus esu[dem rationalis ad fingulas datas;
wocetur inuenta , produltus datarum.

Et datalinea, dicantur, latera , produéii.

Expofita rationals , €6 datis duabus alijs
magnitudinibus ; (i vt prima datarum ad
rationalem , ita fiat fecunda ad aliam

wa inuenitur 3 vocetur inuenta , frafto
facta ex denominatione [ecunda per primi,

Et ip[a fecunda magnitudo , numer ator fra-
¢tonis.

Prima wero, denominator .

Et expofica rationalis, wnitas appelietsir.

Huiu-
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Huiufmodi definitiones in Arithmetici voluminis calce
appofitas effe volui, v faciliter quifg; poffit Arithmes

tica Theotemata in Geometricos vius conuer-

tere , & demonftrationes in quantitate.,
difcreta expofitas , in quantitate con«
tinua mutatis nominum inter-
pratationibus adhi
betes .

Finis Libri Tertg.

Omium calelis approbandans ,imm albis fignandam lae
pillis Avithmeticam hanc Specalationem cenfuit Otti=
dins Montalbanss libroram Mathematicorsm pro Emi
mentifs. ¢ Renerendsfs. Principe Archicpifeopo Bononie
Card. Nicolao Ludowifio Cenfor .

V.D. Antonins BonVicinus Panit, pro'codem Eminentifs.

Bartholomans Maffarins Lib, Mashm. reuifor pro Reseren-
difs. p. Inquifit.

Imprimatur
Fr.Vincentins Prasus & Servanalle Inquilic. Bononia .
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